Zadania domowe ze Wstepu do Matematyki
Grupa 5. Seria 12. Termin oddania 9.01.2013.

Uwaga. Zadania z tej serii to zadania dodatkowe ktore mozna zrobi¢ by poprawic
swoj dorobek punktowy. Nie zrobienie tych zadan dodatkowych nie powoduje zad-
nych negatywnych konsekwencji. Nie licza si¢ one do ogélnej liczby punktow ktore
mozna zdobyc.

Zadanie 1.
Okreslamy relacje r na zbiorze NN tak, ze

frg gdy FrenVnsif(n)=g(n)

dla f,g € NV,
1. Udowodnij, ze r jest relacja réwnowaznosci.
2. Oblicz moc klasy abstrakeji funkeji identycznosciowej idy : IN — IN.
3. Oblicz moc zbioru ilorazowego (INV) ..

Zadanie 2.
Niech X, Y zbiory oraz X C Y. Okreslamy relacje r na zbiorze P(Y) tak, ze

ArB gy (AAB)CX

dla A, B € P(Y). Operacja A oznacza réznice symetryczng.
1. Udowodnij, ze r jest relacja rownowaznosci.
2. Oblicz moce klas abstrakcji zbiorow X i Y.
3. Pokaz, ze zbiér ilorazowy (P(Y)),, jest réwnoliczny z P(Y — X).

Zadanie 3.
Niech {r;};es zbior relacji rownowaznosci na zbiorze X, r = (,c; r;. Pokaz, ze
1. r jest relacja réwnowaznosci;
2. [z]r = Nies[2]r;
3. dla dowolnej relacji s € X x X istnieje najmniejsza relacja rownowaznosci
zawierajaca s.

Zadanie 4.
Dana jest para relacji rownowaznosci r, s na zbiorze X. Pokaz, ze jeSliros=sor
to r o s jest najmniejsza relacja rownowaznosci zawierajaca r i s.

Zadanie 5.
Podaj przyktad nieskoniczonego zbioru X i relacji réwnowaznosci r, s na X takich,
zver s, sZrorazros=sor.



