Zadania domowe ze Wstepu do Matematyki
Grupa 5. Seria 11. Termin oddania 19.12.2012.

Uwaga. Zadania 1 i 3 to zwykte zadanie z Serii 11 a pozostate zadania 2, 41 5
sg to zadania dodatkowe ktére mozna zrobi¢ by poprawi¢ swoj dorobek punktowy.
Nie zrobienie zadan dodatkowych nie powoduje zadnych negatywnych konsekwencji.
Nie licza sie one do ogdélnej liczby punktow ktore mozna zdobyé.

Notacja. Jezeli r jest relacja, to fakt, ze elementy = i y pozostaja w tej relacji
(x,y) € r czasem zapisujemy tak x r y.

Zadanie 1.
Okreslamy relacje r na zbiorze R x R tak, ze

(z,y)r(@’,y) gdy 2*+y* =2 +y"”

1. Udowodnij, ze r jest relacja réwnowaznosci.
2. Opisz klase abstrakeji elementu (1, 0).
3. Oblicz moc zbioru ilorazowego (R x R),.

Zadanie 2.

Okreslamy relacje r na zbiorze R tak, ze
xry gdy x,y€ZN ez v,y € (k,k+1)

1. Udowodnij, ze r jest relacja rownowaznosci.
2. Opisz klasy abstrakcji tej relacji.
3. Oblicz moc zbioru ilorazowego R ;.

Zadanie 3.
Dana jest relacja » € X x X na zbiorze X. Pokaz, ze r jest relacja rownowaznosci
wtedy i tylko wtedy gdy

r=1xUr’U(ror)

Uwaga. r° jest relacja odwrotna do r, tzn. dla dowolnych z,y € X mamy (z,y) €
r° wtedy i tylko wtedy gdy (y,x) € r.

Zadanie 4.

Dana jest relacja r C X x Y. Pokaz, ze
1. 7 jest funkcja r : X — Y wtedy i tylko wtedy gdy 1x C r°or oraz ror? C ly.
2. funkcja r : X — Y jest roznowartosciowa wtedy i tylko wtedy gdy 1x = r®or.
3. funkcja r : X — Y jest 'na’ wtedy i tylko wtedy gdy r o r® = 1y.

Zadanie 5.

Udowodnij, ze zbidr relacji rownowaznosci na zbiorze IN ma moc kontinuum.



