Zad. 1 Niech A, B,C beda dowolnymi zbiorami. Okre§lmy funkcje F' : (B X
C)A — (B4 x C4) nastepujaco:

F(f)=<g,h> wtw. VYeeaf(a) =<g(a),h(a) >

. Sprawdzimy, ze F jest funkcja. Przypusémy, ze F(f) =< j,h >#< j/,h/ >=
F(g). Wtedy oczywiscie j # j' lub h # h'. B.o.o. zalézmy ze j # j'. Wtedy
istnieje b € A t. ze j(b) # j'(b). Z definicji funkcji F' mamy wtedy:

F(0) =< j(b), h(b) >#< 5'(b), b (b) >= g(b),

przeto f # g.

Pokazemy teraz, ze F jest bijekcja zbioréw (Bx )4 i (BAx C4). Dla wykazanie
réznowartosciowosci przypuéémy, ze f,g € (B x C)* i F(f) =< j,h >= F(g).
Z definicji funkcji F' mamy wtedy:

VaeAf(a) =< j(a)7 h(“) >= g(a),

zatem f = g.
Sprawdzimy, ze F jest surjekcja. Niech a =< g,h >€ (B4 x C4). Zauwazmy,
ze wtedy f okreslone nastepujaco:

Vacaf(a) =< g(a), h(a) >

jest pewna funkcja A — B x C'. Istotnie: dziedzina i przeciwdziedzina sie zga-
dzaja, a dla dowolnych a,b € A jedli a = b, to

fla) =< g(a), h(a) >=<g(b), f(b) >= f(b),

poniewaz g i h sa funkcjami.
Pokazaliémy zatem, ze tak okreglona F jest bijekcja zbioréw (B x C)4 i (B4 x
cH).
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Zad.2 Niech A, A, B, B’ beda jak w treéi zadania. Poniewaz A ~ B, A’ ~ B,
to istnieja bijekcje
f:A—=B,g: A - B.
Potézmy zatem
(z) = f(z)dla € A
g(z)dla x € A

Zauwazmy najpierw, ze h jest dobrze okreslona poniewaz A N A’ = (), oraz
f 1 g sa funkcjami. Pokazemy, ze h jest szukana bijekcja. Sprawdzmy najpierw,
ze h jest réznowartosciowa. Przypusémy, ze h(z) = h(y). Poniewaz BN B’ = ()
zachodzi doktadnie jedno z dwojga: h(x) = h(y) € B lub h(z) = h(y) € B’.
B.o.o. zalézmy, ze zachodzi to pierwsze. Wtedy f(x) = f(y) (poniewaz tylko f
przyjmuje wartosci w B), a zatem (z réznowartosciowosci f) = = y.
To, ze h jest surjekcja wynika od razu z tego, ze f i g sa surjekcjami. Zatem
AUA'~BUB
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