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UWAGA: Kazde zadanie nalezy rozwiaza¢ na oddzielnej kartce. Kazda kartka powinna
by¢ czytelnie podpisana (imig, nazwisko, nr indeksu, nazwisko prowadzacego ¢wicze-
nia). Czas egzaminu: 3 godz. Nie wolno uzywac kalkulatoréw i innych elektronicznych
urzadzen liczacych! Kazda odpowiedz nalezy starannie uzasadni¢!

1. (10 pkt.) Obliczy¢ granice (by¢ moze niewlasciwa) lub wykazag¢, Ze nie istnieje granica:
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2. a. (5 pkt.) Obliczy¢ granice (by¢ moze niewlasciwa) lub wykazag¢, ze nie istnieje granica:
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b. (5 pkt.) Zbadac zbieznos¢ szeregu

w zaleznosci od p € R.

3. (10 pkt.) Uzasadni¢, ze tgz > = + % dlaz € (0,%).

4. Niech f : (0, 00) — R bedzie funkcja dana wzorem

fx) =

€2 s dlaz > 2
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dla pewnych a, b € R.

a. (5 pkt.) Wyznaczy¢ wszystkie pary liczb rzeczywistych (a, b), dla ktérych funkgja f jest
ciagla i r6zniczkowalna.

b. (2 pkt.) Uzasadni¢, ze istnieje funkcja odwrotna i okresli¢ jej dziedzine.

c. (3 pkt.) Obliczy¢ (f~1)'(1).

5. (10 pkt.) Wykaza¢, ze objetos¢ kuli wpisanej w stozek nie przewyzsza potowy objetosci
tego stozka.

Przypomnienie: objetos¢ stozka jest réwna jednej trzeciej iloczynu pola podstawy i wysokosci stoz-
ka, zas objetos¢ kuli o promieniu R wyraza sie wzorem $mR>.



