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UWAGA: Kazde zadanie nalezy rozwiaza¢ na oddzielnej kartce. Kazda kartka powinna
by¢ czytelnie podpisana (imie, nazwisko, nr indeksu, nazwisko prowadzacego ¢wicze-

nia). Czas egzaminu: 2,5 godz. Nie wolno uzywac¢ kalkulatoréw i innych elektronicz-
nych urzadzen liczacych! Kazda odpowiedz nalezy starannie uzasadni¢!

1. (10 pkt.) Obliczy¢ granice (by¢é moze niewlasciwa) lub wykazaé, ze nie istnieje granica

) < x 2)
im|{ —— — — |.
z—0\ 1 — cosx x

2. (10 pkt.) Zbadac¢ zbieznos¢ szeregu
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3. Niech f : R — R bedzie funkgja okreslona wzorem f(z) = a® + Tz + 2.

a. (5 pkt.) Wykazag, ze istnieje funkcja odwrotna do f i wyznaczy¢ dziedzine tej funkgji
odwrotnej.

b. (5 pkt.) Poda¢ wzor, jakim okreSlona jest styczna do wykresu funkcji odwrotnej w
punkcie, w ktérym argument funkgji f~* wynosi 4.

4. (10 pkt.) Zbadac zbieznos¢ ciagu okreSlonego rekurencyjne
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5. (10 pkt.) Rozwazmy okno, ktérego gérna czes¢ ma ksztalt pétkola o promieniu r, za$s
dolna ma ksztalt prostokata o wymiarach 2r oraz h. Na framuge okna mozna przezna-
czy¢ 12 m materiatu. Wyznaczy¢ wymiary okna, przy ktérych przepuszcza ono najwiecej
Swiatta.



