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UWAGA: Kazde zadanie nalezy rozwiaza¢ na oddzielnej kartce. Kazda kartka powinna
by¢ czytelnie podpisana (imie¢, nazwisko, nr albumu, nazwisko prowadzacego ¢wicze-
nia). Czas egzaminu: 2,5 godz. Nie wolno uzywac¢ kalkulatoréw i innych elektronicz-
nych urzadzen liczacych! Kazda odpowiedz nalezy starannie uzasadnic!
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1. (10 pkt.) Wykaza¢, ze réwnanie 2% +
bedace liczbami rzeczywistymi.

= 119 ma co najmniej dwa rozwiazania

2. Niech f : R — R bedzie funkcja dana wzorem

r3sint dlaxz #0,
f@)_{o dlaz = 0.
a. (4 pkt.) Wyznaczy¢ dowolna stata L > 0 taka, ze f spelnia warunek Lipschitza ze stata
L na przedziale [%, %]
b. (3 pkt.) Wykazag, ze istnieje funkcja odwrotna do f : (
tej funkcji odwrotnej.

c. (3 pkt.) Obliczyé (f~1) ((Z)3- ¥3).
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3. a. (5 pkt.) Niech f : R — R bedzie funkcja ciagla oraz niech
fx) -2 dlaz # 0,
0 dlaz = 0.
Obliczy¢ F'(0). Wskazéwka: Wynik bedzie zalezny od funkcji f.
b. (5 pkt.) Napisa¢ réwnanie stycznej do wykresu funkcji f(z) =

F(x) =

2)3Inx .
&2 w punkcie o

(22 +1)2
odcietej zyp = 1.

4. Obliczy¢ granice (by¢ moze niewtasciwa) lub wykaza¢, ze nie istnieje granica

a. (5 pkt.)
lim 4" (1 — cos (i> ) ,
n—00 on

lim ctg 3z - sin 7.
z—0

b. (5 pkt.)

5. (10 pkt.) Wéréd punktéw nalezacych do krzywej o réwnaniu z + y? = 0 znalez¢ punkt
polozony najblizej punktu (0, —3).



