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UWAGA: Kazde zadanie nalezy rozwiaza¢ na oddzielnej kartce. Kazda kartka powinna
by¢ czytelnie podpisana (imie¢, nazwisko, nr albumu, nazwisko prowadzacego ¢wicze-

nia). Czas egzaminu: 2,5 godz. Nie wolno uzywac¢ kalkulatoréw i innych elektronicz-
nych urzadzen liczacych! Kazda odpowiedz nalezy starannie uzasadnic!

1. (10 pkt.) Znalez¢ dwie rézne liczby catkowite m, n € Z takie, ze w przedziatach
(m,m+ 1), (n,n + 1) znajduja sie pewne rozwiazania réwnania
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2. a. (5 pkt.) Obliczy¢ promien zbieznosci szeregu potegowego
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b. (3 pkt.) Zbada¢ zbieznos¢ szeregu
= nl(n+1)!
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3.
a. (5 pkt.) W zaleznosci od ¢ > 0 obliczy¢ granice (by¢ moze niewlasciwa) lub wykaza¢,
Ze nie istnieje granica
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b. (5 pkt.) Dla jakich warto$ci parametru a > 0 zbiezny jest ciag okreslony rekurencyjnie:
a1 = a, a1 = /6 +a, dlan = 1,2,.... Prosze obliczy¢ te granice, dla a, dla ktérych ona
istnieje.
4. a. (5 pkt.)) Obliczy¢ btad przyblizenia liczby tg i za pomoca trzeciego wielomianu
Taylora dla funkgji f(x) = tgz w 2o = 0.
b. (5 pkt.) Obliczy¢ granice (by¢ moze niewlasciwa) lub wykaza¢, ze nie istnieje granica
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5. (10 pkt.) Plac jest otoczony ogrodzeniem w ksztalcie elipsy opisanej réwnaniem
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dla pewnych a > b > 0. Prosze wyznaczy¢ maksymalne pole powierzchni prostokatnego
boiska, ktére mozna wyznaczyé w obrebie tego placu( pewne punkty lezace na brzegu

boiska moga naleze¢ do elipsy stanowiacej ograniczenie placu).



