Temat IX
Funkcje. Ciaglos$é¢ funkcji.

0. Znalezé granice lewostronng i prawostronng funkcji:
1
a) f(z) =271, w punkcie z = 1,

b) f(z) = 2f7+3, w punkcie z = 0.
T 42
1. Znale7¢ funkcje f(g(x)) oraz g(f(x)), gdy:
a) f(z)=1-2% g()=2z+3;
b) f(z) = —17, g(x) = |=;
) f(2) = VT3, glr)=a?+3
d) flz) =2*+1, 9(z) = 2i7;
&) fa) =" —4, g(a) = Yo T

2. Znalezé funkcje postaci f(z) = 2* (k nie musi by¢é calkowite) oraz funkcje g(z) tak,
aby zachodzilo f(g(z)) = h(x), gdzie:

) hla) =
b) h(z) = Jﬁ;
1
) @) = T P

3. Niech f(z) = 1+ 22. Znalez¢é taka funkcje g(x), aby zachodzito
flg(a)) =1+ a® - 22% 4 2.
4. Niech g(z) = 1+ \/z. Znalez¢ taka funkcje f(z), aby zachodzito
Fg(@) = 3+2Vz +z.
5. Wyznaczy¢ g(x) takie, by zachodzilo f(g(x)) = h(z), gdzie
f(x)=2% h(z)=z+1.
6. a) Czy mozna tak dobra¢ wartosé f(1), by funkcja okreslona dla  # 1 wzorem

e =1

f($) (m—1)3

byla ciagla na R?
b) Czy mozna tak dobra¢ wartosci f(—2), f(3), by funkcja okreslona dla x € R\ {—2, 3}

wzorem
r+1

byla ciagla na R?
¢) Czy mozna tak dobra¢ wartosci f(—1), f(1), by funkcja okreslona dla z € R\ {—1,1}

wzorem
2% — 1]

2 -1

fz) =

byla ciagla na R?



7. a) Wykaz, ze réwnanie 2* 4+ 22 — 1 = 0 posiada pierwiastek rzeczywisty w przedziale
[0, 1].

b) Wykaz, ze réwnanie 2% — 523 + 3 = 0 posiada pierwiastek rzeczywisty w przedziale
[—3,2].

c¢) Wykaz, ze réwnanie 2> — 4z + 1 = 0 posiada trzy rézne pierwiastki rzeczywiste.

d) Wykaz, ze istnieje liczba = pomiedzy § a 7 taka, ze tgx = —u.

8. W jakich punktach ciagla jest funkcja
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