Temat XIV

Uzupelniajace zagadnienia rachunku rézniczkowego funkcji jednej zmiennej:
elastycznosé; niero6wnosé Jensena; badanie przebiegu funkcji.

1. Elastycznos$é funkcji. Trzy zadania z zestawu doc. M. Krycha.

a) Przyjmijmy, ze popyt D na pewien towar jest odwrotnie proporcjonalny do ceny
p tego towaru. Wyznaczy¢ elastycznosé popytu D jako funkcji ceny p. O ile procent
zmaleje popyt na ten towar w wyniku wzrostu ceny o 1%7?

b) Zatézmy, ze przy cenie p popyt na czekolade ze strony ludnosci wiejskiej jest trzy-
krotnie mniejszy od popytu ze strony ludnosci miejskiej oraz ze jego elastyczno$é¢ w
przypadku wsi jest réwna —0,8, zas w przypadku miasta —0,3. O ile procent w przy-
blizeniu zmniejszy sie globalny popyt na czekolade w wyniku wzrostu ceny o 1%7?

¢) Niech C(q) oznacza koszt produkeji ¢ szaf, a c(q) = @ — $redni koszt produk-
cji jednej szafy. Zalézmy, ze funkcje C' przedtuzono na pélprosta (0,00) i Ze jest ona
na tej polprostej rézniczkowalna. Wykazaé, ze koszt krancowy, tj. C’(q), jest réwny

c(q)(1 + Eq(c))-

2. Wykazaé¢ prawdziwo$¢ nastepujacych nieréwnosci (np. wykorzystujac nieréwnosé
Jensena):

a) V3+V3+V3-¥3<2¥3;

b) th% + tg2§ + tg2% > 1, jezeli «, B,y sa katami pewnego tréjkata.

Dla jakiego tréjkata zachodzi réwnosé?

c) cos?a+ cos? 3+ cos?y > %, gdzie «, 3, sa katami pewnego trdjkata.
Kiedy zachodzi rownosé?

d) z%® < ax + by, gdzie a,b,z,y > 0, a + b = 1. Wywnioskowa¢ stad, ze:

1 1 . 1 1
ww < —uP + =0, gdzie u,v >0, p,g>1, —+-=1.
p q p q

3. Zbadaé przebieg zmiennosci funkcji i naszkicowaé jej wykres:

2 £@) = s

b) f(z) =z - Vix — 22,
c) f(x) = sin® z;

d) fa) = -
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