Temat XXIV.

Uzupelniajace zagadnienia na ekstrema funkcji wielu zmiennych. Dyfeomorfizmy.
1. Znalez¢ najmniejsza i najwieksza wartoéc funkcji
f(z,y) =sinz + siny + sin(x + y)
na zbiorze D = {(z,u) € R?: 0 <z < 5,0<y <%}

2. Znalez¢ i sklasyfikowaé (lokalne maksimum, lokalne minimum, brak lokalnego eks-
tremum) wszystkie punkty krytyczne nastepujacych funkcji:
a) f(a,y) = ™) —2xy;

b) f(x,y) =2’y*(1 -z —y);
c) fla,y) = (22° +y?)e ™ 7V
d) f(z,y,2) =22 +y? + 22 — 2y + o + 22.

3. Wskazaé dyfeomorfizm odwzorowujacy na siebie nastepujace obszary:
a) wnetrze tréjkata 77 o wierzcholkach w punktach: (0,0),(0,1),(1,0) na wnetrze
tréjkata 73 o wierzchotkach w punktach (0,0), (0, 1), (2,0);
b) wnetrze tréjkata 7 o wierzchotkach w punktach: (0,0), (0, 1), (1,0) na wnetrze kwa-
dratu o wierzchotkach (0,0), (0,1), (1,1), (1,0);
¢) wnetrze tréjkata 7 o wierzchotkach w punktach: (0,0),(0,1), (1,0) na wnetrze kota
o promieniu 1 i Srodku w punkcie (0,0);
d) wnetrze tréjkata 7 o wierzchotkach w punktach: (0,0),(0,1),(1,0) na obszar
P={(z,y) eR?:0<x<1i0<y<x?}
e) wnetrze tréjkata 7 o wierzchotkach w punktach: (0,0), (0, 1), (1,0) na cala plaszczyzne
R2.
4. Wskazaé dyfeomorfizm calej plaszczyzny R? na siebie, w ktérym obrazem pierécienia
kotowego Ry = {(z,y) € R? : 1 < 2% + y? < 4} jest pierécien kolowy Ry = {(x,y) € R?:
1<a2?+y? <9}
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