Temat XXVIII
Calki wielokrotne. Podstawienie biegunowe. Calka Poissona.

1. Wyprowadzi¢ wzdr na objetos$¢ i pole powierzchni:
a) stozka o tworzacej ¢ i promieniu podstawy 7.

b) torusa, powstalego przez obrét wokét osi OZ kola polozonego w plaszczyznie
{(ac, y,z) eR3: y = 0} , 0 srodku w punkcie (2,0,0) i promieniu r =1.

2. Obliczy¢:
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h) / / zy? dedy , gdzie D jest zwartym podzbiorem R2? ograniczonym krzywymi
D

y=a? oraz y=a>.

i) / / (62+2y%) dedy , gdzie D jest zwartym podzbiorem R? ograniczonym parabola
D
y = x? oraz prosta x +y = 2.
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3. Obliczy¢ objetosé zwartego podzbioru R? (bryly) ograniczonej plaszczyznami {(9:, y,2) ER3: 2= 0} )
{(ac, y,z) eR3: 2 = iL‘} , oraz powierzchnig boczna walca {(ac, y,z) eR3: 2% 492 = 4} )

4. Uzywajac wspolrzednych biegunowych obliczy¢:
a) objetosé zwartego podzbioru R? (bryly) ograniczonej ptaszczyzna {(x, y,2) ER?: 2= 0}



oraz powierzchnia boczna paraboloidy {(x, y,z) eR3: 2 =25 —2? — yz} .

b) pole zwartego podzbioru R? (figury) ograniczonej od wewnatrz okregiem {(z,y) € R?: 22 4+4° = 1}
zas od zewnatrz krzywa, ktérej rownanie we wspoélrzednych biegunowych ma postaé
r=24cosp.
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5. Wiedzac, ze / e dy = /7. obliczyé:
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