
Temat XVI

Rozk lad na u lamki proste. Ca lka oznaczona. Ca lka niew laściwa.

1. Obliczyć nast ↪epuj ↪ace ca lki nieoznaczone, stosuj ↪ac rozk lad na u lamki proste:

(a)
∫

x3

x + 1
dx, (b)

∫
x

2x2 − 3x− 2
dx, (c)

∫
x3 − 1

4x3 − x
dx, (d)

∫
x3 + 1
x3 − x2

dx

(e)
∫

x4

x2 + 1
dx, (f)

∫
x3 − 1

x3 − 5x2 + 6x
dx, (g)

∫
1

x4 − 1
dx, (h)

∫
1

x(1 + x2)
dx.

2. Obliczyć:

a)
∫

dx
1−x2

b)
∫

dx
sinx ,

c)
∫ √

1+x2

x2 dx,

3. Obliczyć nast ↪epuj ↪ace ca lki oznaczone:

(a)
∫ 2

1

2x2

x3 + 1
dx, (b)

∫ π/4

0
tg x dx, (c)

∫ 1

0
arctg x dx,

(d)
∫ π/2

0
x sin x dx, (e)

∫ 4

1

ln x

x
dx, (f)

∫ 2

0
xex

2
dx,

(g)
∫ 3

0
x2(2x3 + 4)2dx, (h)

∫ 3

0
x
√

9− x2 dx, (i)
∫ π/2

0
sin x cos x dx.

4. Obliczyć pochodne nast ↪epuj ↪acych funkcji:

(a) F (x) =
∫ x

1
t(1 + t2)5 dt, (b) F (x) =

∫ x2

0
t−1/3 dt, (c) F (x)

∫ x2

0
t sin t dt,

(d) F (x) =
∫ sinx

0
(1− t2) dt, (e) F (x) =

∫ 1+x2

1

√
1 + t dt, (f) F (x) =

∫ 1+x2

1
t2 dt,

(g) F (x) =
∫ x2

x
t−2 dt.

5. Obliczyć nast ↪epuj ↪ace ca lki niew laściwe:

(a)
∫ 0

−2

dx
3
√

x
, (b)

∫ 1

−1

dx√
1− x2

, (c)
∫ ∞

0
e−x dx,

(d)
∫ ∞
−∞

dx

x4 + 4
, (e)

∫ ∞
0

xe−x dx, (f)
∫ ∞

2

dx

x2 + x− 2
.

(g)
∫ π/4

0

dx

sin x cos x
,
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