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Nazwisko prowadzacego CWiCzenia. ........... ... i

UWAGA! W kazdym kwadracie nalezy wpisaé T (tak) lub N (nie), w zalezno$ci od tego, ktore stwier-
dzenie jest prawdziwe lub fatszywe. Kazdy z czterech podpunktow zadania moze byé prawdziwy lub fal-
szywy niezaleznie od pozostalych. Za kazdy poprawnie wypeiniony kwadrat otrzymugje sie 0,25 punktu
(maz. 10 punktéw). Poza tym, za kazde poprawne wypelnienie wszystkich czterech podpunktéw zada-
nia otrzymuge si¢ 1 punkt dodatkowy (maz. 10 dodatkowych punktéw). Calkowita suma punktow jest
zaokrgglana w gore do petnych potowek punktow.
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1. Calka/ xV1+22de
0

I:‘ jest liczbg wymierna,

1
I:‘ jest wieksza od 3 (\/6 — 1),
1
[ ] jest wieksza od / V1+ 2?2 da,
0

I:‘ jest rowna oo jako catka niewtasciwa.

2. Dla catek niewtasciwych
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I:‘ zachodzi rownosé / e“dr = — / Inzdz,
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I:‘ dla kazdego p < 0, / 2P dz istnieje <= / 2P dx istnieje,
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I:‘ prawda jest, ze/ - 1stnieje,
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I:‘ zachodzi rownosc: 2/ e 2 dx :/ e T dx.
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3. Szereg potegowy Z a,x", ktérego suma jest réwna 3 w otoczeniu xg = 0

oyr + 22
I:‘ jest zbiezny dla wszystkich x € R,
I:‘ jest zbiezny dla wszystkich z € R speliajacych warunek |z| < v/3,

spetnia warunek a; = 0,
spelia warunek asp;; > 0.

4. Zbior A ={(x,y,2) e R®: 2 >0, 2y = 2z, 2% + y?> < 1} jest:

otwarty,
domkniety,
ograniczony,

HENN

zwarty.

ODWROCIC KARTKE!
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5. Granica lim Y
(w,y)—(0,0) 2 + 32

jest dodatnia,
jest réwna 400,
nie istnieje,
2

jest taka sama jak  lim 295 Y
(@)= (0,0) £2 + Y2

HiEEN

6. Prawda jest, ze:

| | kazda funkeja ciagta f : R* — R?* posiada funkcje odwrotna,

I:‘ jesli f: R? — R3 jest ciagla, to " 1)1‘1‘rn | f(x,y)|| = 400,
x,Yy)||—+o0

I:‘ funkcja f : R? — R, dana wzorem

Fony) = 20 jedli 2?4 y2 > 0
’ 0 jesli 22 + 92 =0

jest ciagta w punkcie (0,0),
jesli f : R? — R jest ciagla, to istnieja obie pochodne czastkowe 2(1,1), %(1’ 1).

7. Gradient funkcji f: R¥ - R, f(xy1,...,2%) = /23 + -+ 22 w punkcie x = (z1,..., 1) € R”

I:‘ istnieje dla kazdego x,
I:‘ nie istnieje dla x =0,
I:‘ jest rowny || ” dla x # 0,

ma norme 1 dla x # 0.

8. Niech ||x|| = \/x% +- 42l = \/<X,x> dla x = (z1,...,7) € R*. Wtedy:

I:‘ dla kazdych x,y € R* zachodzi |(x,y)| < ||x]| - [|¥]],
| | dla kazdych x,y € R* zachodzi |(x,y)| = |Ix| - [ly|l,
[ ] istnieja x,y € RF takie, ze ||x +y|| < ||Ix[| = |ly]l,
I:‘ istnieja x,y € RF takie, ze ||x — y|| < ||x|| = [lyl|-

9. Funkcja f(z,y) = 22 —2x+y*—4y okreslona na kwadracie Q = {(z,y) e R?: 0 <z <2, 0 <y < 4}

I:l przyjmuje minimum we wnetrzu @),
I:‘ przyjmuje maksimum we wnetrzu @,
I:‘ przyjmuje minimum w wierzchotkach kwadratu @),

przyjmuje minimum réowne —4.

10. Niech f : R?\ {(0,0)} — R bedzie dana wzorem f(x,y) = Wtedy:

xy
2 _|_ 2°
| | f osiaga minimum w pewnym punkcie (o, o) € R2\ {(0,0)},
I:‘ f osiaga maksimum w pewnym punkcie (zg,yo) € R? \ {(0,0)}, przy czym f(zo,v0) < 1,
I:‘ f nie osiaga ekstremum wtasciwego (silnego) w zadnym punkcie swojej dziedziny,
[ ] istnieje punkt (o, 40) € B2\ {(0,0)} taki, ze f osiaga w (2, ) maksimum lokalne, ale f nie
osiaga w punkcie (zg, yo) maksimum.



