Egzamin z Analizy Matematycznej 11
IT termin

Uniwersytet Warszawski
Wydzial Nauk Ekonomicznych

Rok akad. 2016/17, semestr letni
30 sierpnia 2017 r.

UWAGA: Kazde zadanie nalezy rozwiaza¢ na oddzielnej kartce. Kazda kartka powinna
by¢ czytelnie podpisana (imie, nazwisko, nr indeksu, nazwisko prowadzacego ¢wicze-
nia). Czas egzaminu: 2,5 godz. Nie wolno uzywa¢ kalkulatoré6w i innych elektronicz-
nych urzadzen liczacych! Kazda odpowiedz nalezy starannie uzasadnic!

1. Niech

Fla) = / cos(t2)dt.
Obliczy¢ F'(0).
2. Niech
M ={(z,y,2) €ER®, 2z =2° +¢* 32+ 2y + z = 10}.

a) Uzasadni¢, ze M jest rozmaitoscia klasy C L

b) Wyznaczy¢ punkt p € M potozony najblizej poczatku ukladu wspéirzednych, tzn.
punktu (0,0, 0).

c) Wyznaczy¢ (liniowa) przestrzen styczna do M w punkcie p.

3. Obliczy¢ catke niewtasciwa

e 871+ tg® z) dx

o
[ME]

lub uzasadni¢, ze powyzsza catka niewlasciwa nie istnieje.
Informacje przydatne lub nie: (sinx)’ = cosw, (cosz) = —sinw, (tgz) = 1+ tg?z, (ctga) =
—(1 + ctg? ).

4. Znalez¢ i sklasyfikowac (lok. min/lok. maks./ punkt siodtowy) punkty krytyczne funk-
gi f : R — R danej wzorem

flz,y, 2) = 2* + 227 + y* — 227 + 22

5.Niech M = {(z,y,2) € R® : x +y+ 2 =2017, 2 =5}.

a) Znalez¢ nalezacy do prostej M punkt P potozony najblizej poczatku uktadu wspétrzed-
nych, tzn. punktu (0, 0, 0).

b) Znalez¢ nalezacy do sfery S = {(z,y,2) € R® : 2% + y? + 22 = 1} punkt P’ potozony
najblizej punktu P.



