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UWAGA: Kazde zadanie nalezy rozwiaza¢ na oddzielnej kartce. Kazda kartka powinna
by¢ czytelnie podpisana (imig, nazwisko, nr indeksu, nazwisko prowadzacego ¢wicze-
nia). Czas egzaminu: 2,5 godz. Nie wolno uzywa¢ kalkulatoré6w i innych elektronicz-
nych urzadzen liczacych! Kazda odpowiedz nalezy starannie uzasadni¢!

1. (10 pkt.) Wyznaczy¢ najmniejsza oraz najwieksza warto$¢ wspolrzednej z punktow
(z,y, ) nalezacych do elipsy stanowiacej cze$¢ wspodlna ptaszczyzny {(z,y,z) € R?
x +y — z = 1} i powierzchni walcowej {(z,y,2) € R® : 22 +y* = 1}.

2. (10 pkt.) Niech
fla.y) = (z +ycosz, e (y +1)).
a) (5 pkt.) Wykaza¢, ze istnieje otoczenie U punktu (0, 0) takie, ze f|y jest dyfeomorfizmem
KL C*.
b) (5 pkt.) Obliczy¢ (M Jf~1)(0,1)

3. Obliczy¢:
a) (4 pkt.) catke oznaczona
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b) (6 pkt.) catke podwdjna
sin(max(x, y))dzdy.
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4. (10 pkt.) Sklasyfikowa¢ punkty krytyczne funkcji

flz,y) =y* +2° —6xy + 30 +6y — 7

5. (10 pkt.) Obliczy¢ objetos¢ obszaru w R? ograniczonego powierzchniami powstatymi
przez obrét wokét osi 2 wykresow funkcjiy = 2v/x —lorazy =z — 1dlaz € [1,5].



