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UWAGA: Kazde zadanie nalezy rozwiaza¢ na oddzielnej kartce. Kazda kartka powinna
by¢ czytelnie podpisana (imig, nazwisko, nr indeksu, nazwisko prowadzacego ¢wicze-
nia). Czas egzaminu: 2,5 godz. Nie wolno uzywa¢ kalkulatoré6w i innych elektronicz-
nych urzadzen liczacych! Kazda odpowiedz nalezy starannie uzasadni¢!

1.Dlan = 1,2, ... znalez¢ catke niewlasciwa

1

/x” Inz dx.

0
2. Obliczy¢ objetos¢ zbioru
A={(z,y,2) eR® : 0< z2<e @ (z,9) €T},
gdzie T jest tréjkatem o wierzchotkach (1,0),(0,0) oraz (0, 2).
3. Obliczy¢ gradz(z, y) w punkcie (z,y) = (7,0) dla funkcji uwiktanej z = z(x,y) okreslo-

nej rOwnaniem
T4 xyz — arctgz = 0.

4. Znalez¢ i sklasyfikowa¢ (lok. min/lok. maks./ punkt siodlowy) punkty krytyczne funk-
i f : R? :— R danej wzorem

flz,y) = 322y + y° — 322 — 3% + 2.

5. Wyznaczy¢ najwyzej potozony punkt rozmaitosci

M = {(z,y,2) € R® 2> +y* = 2z, v + 2y + 3z = 10}.



