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UWAGA: Kazde zadanie nalezy rozwiaza¢ na oddzielnej kartce. Kazda kartka powinna
by¢ czytelnie podpisana (imig, nazwisko, nr indeksu, nazwisko prowadzacego ¢wicze-
nia). Czas egzaminu: 2,5 godz. Nie wolno uzywa¢ kalkulatoré6w i innych elektronicz-
nych urzadzen liczacych! Kazda odpowiedz nalezy starannie uzasadni¢!

1. (10 pkt.) Wskazac funkgcje f : (0,00)* — R klasy C' taka, ze

w.0 1 0 -z
f(]_, 1) = Z 1 8—£(I7y) = m oraz 8—£($,y) = m

2. Niech f : (1,00)? — R? bedzie funkcja dana wzorem f(z,y) = (2¥,2%).

a) (2 pkt.) Wskaza¢ punkt (z, yo) taki, ze f(xo, yo) = (4, 16).

b) (2 pkt.) Wykazag¢, ze istnieje otoczenie U punktu (zo, o) takie, ze f jest dyfeomorfizmem
klasy C' na U.

c) (6 pkt.) Wyznaczyé M.Jf~'(4,16) (macierz Jacobiego funkcji odwrotnej do f obliczona
w punkcie (4, 16)).

3. Obliczy¢:
a) (5 pkt.) catke oznaczona

s
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b) (5 pkt.) catke nieoznaczona

dz.
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4. Niech f : R? — R bedzie funkcja danq wzorem:
fla,y) = (x+y)e ),

a) (3 pkt.) Uzasadni¢, ze funkcja f osiaga wartos¢ najwieksza oraz najmniejsza.
b) (7 pkt.) Wyznaczy¢ warto$¢ najwieksza oraz najmniejsza funkgji f.

5. Zbior M = {(z,y,2z) € R® : z*+y* + 2* = 1} przecieto plaszczyzna o réwnaniu
r + 2y + 3z = 01 otrzymano przekrdj P

a) (6 pkt.) Wyznaczy¢ punkty przekroju P o najwiekszej oraz o najmniejszej wartosci
wspolrzednej z.

b) (4 pkt.) Dla kazdego z punktéw wyznaczonych w a) wskaza¢ afiniczna przestrzen
styczna do P w tym punkcie.



