Zadania z gwiazdka

1. Zalézmy, ze X jest procesem startujacym z zera, o przyrostach niezalez-
nych i stacjonarnych, trajektoriach prawostronnie ciaglych, o wartosciach
calkowitych i skokach réwnych 1, Wykaz, ze jesli P(X; # 0) > 0, to X
jest procesem Poissona.

2. Zalézmy, ze N jest procesem Poissona, zas Aj, Ao, ... sa niezaleznymi
zmiennymi losowymi o jednakowym rozktadzie takim, ze P(A; # 0) = 1.
Wykaz, ze jedli zmienne A; sa niezalezne od N, to proces N dany wzorem
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ma przyrosty niezalezne i stacjonarne, startuje z zera i ma trajektorie
prawostronnie ciagte.

3. Zatézmy, ze X jest procesem startujacym z zera, o przyrostach niezalez-
nych i stacjonarnych i trajektoriach ciagltych. Wykaz, ze X = at 4+ bW,
gdzie a,b € R, a W jest procesem Wienera.

4. Wykaz, ze
a) BRIy N Clo,1] = B(C[0,1]).
b) BRI%>®)) N C[0,00) = B(C[0,0)), gdzie B(C[0,00)) oznacza o-ciato
zbioréw borelowskich w C[0, 00) w topologii zbieznosci niemal jednostaj-
nej.

5. Wykaz, ze
a) Proces Wienera nie jest lokalnie Holderowski z wykladnikiem 1/2.
b) Istnieje a < oo takie, ze
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6. Niech W = (W})¢e[0,1) bedzie procesem Wienera. Wykaz, ze dla dowolnego
funkcjonatu ¢ € (C[0,1])*, (W) ma rozklad normalny.

7. Wykaz, ze dla 0 < o < 1, istnieje scentrowany proces gaussowski (X¢)¢>o
taki, ze B|X; — X,|? = |t — s]?°.



