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Pisemne rozwigzania zadan nalezy zostawié¢ w mojej skrzynce najp6ézniej w
poniedziatek 27 maja o 16. Wszystkie zadania nalezy rozwigzywa¢ samodziel-
nie.

Notacje ¢(¢(y)) nalezy rozumieé jako skrét od: ,,¢(z) i z jest efektem pod-
stawienia w formule ¢ za zmienng wolng termu ¢ takiego, ze t sklada sie z y
iteracji operacji nastepnika S aplikowanej do statej 0".

Zadanie 1. Niech Y (z) bedzie taka formula, dla ktérej PA dowodzi réwnowaz-
nosci:
Y(z) =Vy > a2Prpa(0Y (9)).
Wykaz, ze zdanie Y (0) jest niezalezne od PA.
Niech M = PA. Element ¢ € M jest definiowalny w M, jesli istnieje formuta

jezyka arytmetyki ¢(z) € £pa taka, ze M = ¢(c) AVz(p(x) — = = ¢). Mébwimy,
ze jest X, -definiowalny w M, jesli istnieje taka formuta ¢ klasy ¥,,.

Zadanie 2. Niech M | PA. Niech K(M) oznacza zbiér elementéw definio-
walnych w M. Wykaz, ze K(M) < M. W szczegblnosci K (M) jest modelem
PA.

Zadanie 3. Niech M |= PA. Niech n € N. Wykaz, ze w modelu M istnieje
element, ktéry nie jest 3,,-definiowalny.

Schemat kolekgcji Coll to nastepujacy zbidr aksjomatdw:
Viva (Vx < a3ye(z,y,p) — Iz < ady < be(z,y, p)).

Zadanie 4. Wykaz, ze PA dowodzi schematu kolekgji.

Zadanie 5. Wykaz, ze PA jest rtbwnowazna teorii, ktérej aksjomaty stanowia:



1. Arytmetyka Robinsona (postawowe aksjomaty PA, ktére nie sg aksjoma-
tami indukgji).

2. 1Ay (Schemat indukgji dla formut klasy Ag).

3. Schemat kolekcji.



