Zadania z matematyki II

22 marca 2016

Czgé¢ z wymienionych zadan oméwiliémy na dzisiejszych ¢wiczeniach. Wy-
mierimy najpierw kilka faktéw, z ktérych wolno korzystaé przy rozwigzywaniu
ponizszych zadan.

Fakt 1.

1. Dla dowolnego q € [0, 1) szereg o wyrazie 0glnym g™ jest zbiezny.

2. Dla dowolnego s > 0 szereg o wyrazie ogolnym - jest zbiezny.

3. Szereg o wyrazie 0g6lnym L jest rozbiezny.

Kolejny fakt jest niemal natychmiastowg konsekwencja definicji, ale bada-

nie zbieznosci szeregéw czesto sprowadza sie do jego sprytnego stosowania w
polaczeniu z faktem wymienionym powyzej.

Fakt 2 (Kryterium poréwnawcze). Przypusémy, Ze istnieje takie N, Ze dla dowol-
nego n > N zachodzi nieréwnos¢ a, > b,. Wowczas

1. Jesli szereg o wyrazie 0gdlnym a,, jest zbiezny, to szereg o wyrazie ogélnym b,
tez jest zbiezny.

2. Jesli szereg o wyrazie 0golnym by, jest rozbiezny, to szereg o wyrazie 0ogélnym a,
tez jest rozbiezny.

Zadanie 1. Udowodnij, ze zachodzi kryterium poréwnawcze (tzn. udowodnij
fakt drugi).

Zadanie 2. Ustal, czy szereg o wyrazie ogélnym a,, jest zbiezny, gdy:
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Zadanie* 3. Czy szereg o wyrazie og6lnym a,, = {/n — 1 jest zbiezny?

Mowilismy takze o liczbie e.

Definicja 3. Przez e oznaczamy granice ciggu (1 + %)n .

Fakt 4. Niech (x,,) bedzie dowolnym ciggiem zbieznym do 0 o wyrazach réznych od

—1. Woéwczas

(14 2,)% —e.

Zadanie 4. Ustal, do jakiej granicy zbiezne sg nastepujace ciagi:
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