Zadania Logika III

19 stycznia 2016

Wszystkie zadania nalezy rozwigzywaé samodzielnie. Nie wolno przy tym
korzysta¢ z notatek ani innych pomocy. Czas rozwigzywania wynosi 180 minut.
Uwaga: zadania obejmuja réwniez gry Ehrenfeutha—Fraisségo.

Zadaniel. 1. Czyw (Q[X,Y],+,-) definiowalne sg wielomiany, w ktérych
wystepuje tylko zmienna Y'?

2. Czy w strukturze (Z x Z, <jx) definiowalny (bez parametréw) jest zbidr
{0} x Z? Porzadek < to porzadek leksykograficzny.

Zadanie 2. Powiemy, ze x € L jest elementem ekstremalnym w czeéciowym
porzadku (L, <) jedli x jest elementem maksymalnym lub minimalnym. Udo-
wodnij, Ze zdanie méwigce ” < jest czedciowym porzadkiem, w ktérym istnie-
ja dokladnie dwa elementy ekstremalne" nie da sie rownowaznie zapisa¢ jako
zdanie IT9.

Zadanie 3. Udowodnij, ze istnieje model Th(Q, <), w ktérym nie mozna zde-
finiowa¢ zadnego podzbioru przeliczalnego.

Zadanie 4. Udowodnij, Ze nie istnieje formuta ¢ pierwszego rzedu, taka ze dla
dowolnego grafu skoniczonego G = (V, E)

GEo

doktadnie wtedy, gdy liczba wierzchotkéw stopnia 0 (czyli bez sgsiadéw), jest
taka sama, co liczba wierzchotkéw stopnia dodatniego.

*Zadanie 5. Niech L+, Lo, L}, L, beda dowolnymi porzadkami liniowymi. Udo-
wodnij, ze jesli (Lq, <) = (L, <) oraz (Lq, <) = (L}, <), to zachodzi réwniez:

(Ll X L27 Slex) = (Lll X L/Qv Slex)-

Powodzenia!



