Zadania z Logiki i teorii mnogosci I na 10 IV

3 kwietnia 2017

Cze$¢ z wymienionych zadan omawialiSmy na ¢wiczeniach. We wszystkich
zadaniach ponizej odpowiedzi nalezy uzasadnia¢. Jesli nie bedziesz w stanie
opisac jakiej$ konstrukcji w $cisty sposob, postaraj sie podac jednoznaczny opis
w jezyku naturalnym.

Zadanie 1. Wskaz bijekcje miedzy nastepujacymi parami zbioréw:

1. Odcinek [0, 1] i odcinek [4, 5].
2. Odcinek [0, 1] i odcinek [0, 3].
3. Odcinek [1, 2] i odcinek [3, 500].
4. Odcinek [a, b] i odcinek [c, d], gdzie a < boraz ¢ < dia,b,c,d € R.
5. Odcinek (0,1) i pétprosta (0, +00).
6. Pélprosta (0, +infty) i prosta (—oo, +00).
7. Odcinek [0,1] i odcinek (0,1).
Zadanie 2. Wskaz bijekcje miedzy #(N) a (N \ {0}).
Zadanie 3. Wskazinjekgjez Z(N)w £, gdzie 2" = {X C N | N\ X jest nieskoriczony }.

Zadanie 4. Wskaz surjekcje ze zbioru £ na &N, gdzie " = {X C N |
X jest nieskoriczony}.

Zadanie 5. Wskaz injekcje ze zbioru & (N) x & (N) w zbiér & (N) (zastanéw sie,
jak za pomocg jednego podzbioru liczb naturalnych zakodowaé dwa podzbiory
liczb naturalnych).

Zadanie 6. Wskaz bijekcje miedzy #(N), a {0, 1}, gdzie {0, 1}" oznacza zbiér
ciggéw nieskoriczonych o wyrazach 0, 1.

Zadanie 7. Wskaz injekcje ze zbioru ciggéw skoriczonych o wyrazach 0,1 w
zbidr ciaggéw nieskoriczonych o wyrazach 0, 1, ktére od pewnego miejsca sg sta-
le réwne 0 lub stale réwne 1 (innymi stowy: ciggéw zbieznych o wyrazach 0, 1).



Zadanie 8. Wskaz injekcje ze zbioru ciggéw nieskoriczonych o wyrazach natu-
ralnych (czyli ze zbioru NY) w zbi6r {0, 1} (zastanéw sie, jak mozna zakodowa¢é
np ciag (3,17,6,2017,4, ... za pomoca ciggu samych zer i jedynek).

Zadanie 9. Udowodnij, ze ztozenie injekcji jest injekcja, ztozenie surjekcji jest
surjekcja, a ztozenie bijekdji jest bijekcjg.



