Zadania z Logiki i teorii mnogosci I na 27 11

27 lutego 2017

Czeé¢ z wymienionych zadari omawialiémy na dzisiejszych ¢wiczeniach.

Zadanie 1. Niechdlan € NA, = {n}, B, = {k € N | k < n}. Wyznacz zbiory
UnEN An' UneN Bn oraz nnEN A”7 ﬂneN Bn

Zadanie 2. Niech A,, bedzie zbiorem funkcji o warto$ciach w zbiorze liczb rze-
czywistych R i dziedzinie {0, 1,...,n}. Opisz zbiory |J,, . An 01az (), cry An-

Zadanie 3. Niech 4,, = {k € N | n|k}, gdzie relacje podzielnosci n|k definu-

jemy jako 3m m - n = k. Znajdz zbiory |J,, . An O1az (), cr An-

neN

Zadanie 4. Znajdz U, cx, (0} Ans (e oy Ans gdzie dlan € N\ {0} zbiory A4,
to nastepujgce przedzialy:

1. (0, 1).

2. [0, %].

8. (G5 2+ S5

9 [_1+%(—1)”1 1+%(—1)”+1>
10. (0, n).

11. (=1,n).

12. Uppen(m — 2,m+ 1),



13. UmEN(m - %’m +1 - %)

W nastepnym zadaniu mozna uzywaé wilasnosci zupetnosci liczb rzeczy-
wistych w sensie Cauchy’ego: dla dowolnego ciagu liczb rzeczywistych (a,, )22,
takiego, ze dla dowolnego e istnieje takie N, ze dla dowolnych n,m > N

lan, — am| < €
istnieje granica L € R, do ktérej zbiega ciag (a,,).

Zadanie* 5. Niech [a,,b,] C R beda takimi przedzialami, ze dla dowolnego
n € N [ap+1,bn+1] C [an, by]. Udowodnij, ze przeciecie

ﬂ [am bn]

neN

jest niepuste.

Zadanie* 6. Niech (a,, )52, bedzie dowolnym ciggiem liczb rzeczywistych. Ko-
rzystajac z poprzedniego zadania pokaz, ze istnieje liczba rzeczywista, ktéra
nie jest wyrazem tego ciggu. Pokaz, ze nie jest to prawda w wypadku liczb cat-
kowitych.

Teza poprzedniego zadania glosi, méwiac intuicyjnie, ze liczb rzeczywi-
stych jest wigcej niz naturalnych. Do tego glebokiego faktu wrécimy jeszcze
zapewne w ramach kursu z logiki i teorii mnogosci II.



