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Pisemne rozwiązania poniższych zadań należy oddać najpóźniej na zaję-
ciach 29 października.

Zadanie 1. Niech ‖·‖′ będzie pewną normą na Rn. Udowodnij, że zbiór ogra-
niczony w normie ‖·‖′ jest ograniczony w normie euklidesowej.

Zadanie 2. Zbadaj, czy istnieje granica
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Zadanie 3. Rozstrzygnij, czy funkcja f : R2 → R jest ciągła, gdzie

f =

{
x2y3 sin 1√

x2+y2
, gdy (x, y) 6= (0, 0)

0 w przeciwnym przypadku.

Zadanie 4. Załóżmy, że f : R2 → R jest funkcją różniczkowalną i przyjmuje
wartość 0 dla |x| = |y|. Udowodnij, że rożniczka f w punkcie (0, 0) jest prze-
kształceniem zerowym. (Tzn. dla dowolnego v mamy Df(0,0)(v) = 0).

Zadanie 5. Rozstrzygnij, czy funkcja f : R2 → R jest różniczkowalna, gdzie

f =


cos(xy2+x2y)√

x2+y2
, gdy (x, y) 6= (0, 0)

0 w przeciwnym przypadku.
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