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W rozwigzaniach ponizszych zadann mozna powolywac sie na fakty z wy-
ktadu lub ¢wiczen. Kazde rozwigzane zadanie pozwala uzyskac jeden punkt.
Zadania nalezy rozwigzywaé samodzielnie. Spisane rozwigzania zadarn nalezy
zostawic¢ w mojej skrzynce przy sekretariacie do wtorku 13 listopada.

Zadanie 1. Niech f : R? — R bedzie funkcjg rézniczkowalng w pukcie (0,0).
Niech v : R — R bedzie zdefiniowana wzorem v(«) = (cos a, sin «). Definiuje-
my funkcje g : R — R wzorem

__9f
g9(a) = m(070)~
Udowodnij, ze g jest ciagla. Podaj przyktad funkcji f nierézniczkowalnej w
(0,0), ktora jest ciagla, ma w (0,0) wszystkie pochodne czastkowe, i dla kté-

rej funkcja g zdefiniowana jak wyzej jest ciggta.

Zadanie 2. Wyznacz ekstrema funkcji f : R? — R danej wzorem f(z,y) =
20% 4+ x + y? na zbiorze K = {(z,y) | 2® +y* < 1}.

Zadanie 3. Wyznacz odleglo$¢ pomiedzy okregiem S lezacym na plaszczyznie
(1,0,0) + lin((1,0,1),(0,1,0)) o $rodku (1,0,0) i promieniu v/2 a prostg ¢ =
{(t,0,4t —2) e R? | t € R}.

Zadanie 4. Niech f : R? — R bedzie funkcja rézniczkowalng, niech p € R3
i niech ¢ € Wy = {(z,y,2) € R® | f(z,y) =z} bedzie takim punktem, dla
ktérego dlugosé ||p — ¢|| jest minimalna.

Udowodnij, ze wektor (p—gq) jest prostopadly do wektoréw (1,0, % (¢q)) oraz

(0,1, % (q)), czyli jest prostopadly do ptaszczyzny stycznej do wykresu.

Zadanie 5. Niech f : R® — R" bedzie funkcja rézniczkowalng. Zat6zmy, ze
dla dowolnego p € R"
n 9 fi 2
> (o) <M.
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Wykaz, ze f[B(0,1)] € B(0, M).



