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Rozwigzania ponizszych zadan nalezy zgtaszaé¢ na zajeciach 29 pazdzierni-
ka. W rozwigzaniach ponizszych zadait mozna powotywac sie na fakty z wykla-
du lub éwiczen. Kazde rozwigzane zadanie pozwala uzyskac jeden punkt. W
kazdym tygodniu za zgtoszone zadania mozna uzyska¢ maksymalnie 3 punk-
ty. Zadania nalezy rozwigzywaé samodzielnie.

Zadanie 1. Rozstrzygnij, czy funkgja f : R? — R jest rézniczkowalna, gdzie

0 w przeciwnym przypadku.

fmw:{iﬁé jesti () # (0,0)

Zadanie 2. Rozstrzygnij, czy funkgja f : R? — R jest rézniczkowalna, gdzie

f(x,y) :{ % ,jesli (z,y) # (0,0)

0 w przeciwnym przypadku.

Zadanie 3. Rozstrzygnij, czy funkcja f : R? — R jest ré6zniczkowalna, gdzie

ﬂxw:{zT@ Jjesliy 70

x w przeciwnym przypadku.

W ponizszych zadaniach utozsamiamy R?" z przestrzenig liniowg macierzy

wymiarun X n.

Zadanie 4. Niech M € M, (R). Rozwazamy wyznacznik det jako funkcje z
R™ & R. Udowodnij, ze

0det

oM

Zadanie 5. Udowodnij, ze Vdet(M) = ((—1)"M;;)?._,, gdzie M; ; jest mi-

i,j=17

=trM.

norem macierzy M.



Zadanie 6. Niech f : R> — R bedzie dana wzorem f(x,y) = ax + by + c. Niech
ABC bedzie dowolnym tréjkagtem domknietym. Udowodnij, ze kresy funkgji f
na tréjkacie ABC sg osiggane na wierzchotkach tréjkata.

Zadanie 7. Wyznacz kresy funkdji f : R® — R danej wzorem f(z,vy,2) = zyz
na kuli domknietej B(0, 1).

Zadanie 8. Wykaz, ze nie istnieje funkcja rézniczkowalna f : R? — R, ktéra
speinia w kazdym punkcie warunek:

of of
Zadanie 9. Zal6zmy, ze f : A — R?, gdzie A = {(z,y) € R? | z,y > 0}. Za-
16zmy, ze w kazdym punkcie (, z, y) spelnione jest réwnanie:

of  of

Wykaz, ze istnieje taka funkcja g : Ry — R, ze f(z,y) = g(%)

Zadanie 10. Zat6zmy, ze f : R" — R jest ré6zniczkowalna i dla dowolnego
p € R" ||V f](p) > 1. Niechy = (71,...,7n) : R — R"™ bedzie takg krzywg, ze
(%7 ce aait") = grad f(vy(t)) dla dowolnego ¢t € R. Udowodnij, ze dla dowol-
nego M dla dostatecznie duzych ¢

@) = M.



