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Rozwigzania ponizszych zadan nalezy zglaszaé¢ na zajeciach 26 i 30 listopa-
da. W rozwigzaniach ponizszych zadari mozna powotywac sie na fakty z wykta-
du lub ¢wiczen. Kazde rozwigzane zadanie pozwala uzyska¢ jeden punkt. W
kazdym tygodniu za zgtoszone zadania mozna uzyska¢ maksymalnie 3 punk-
ty. Zadania nalezy rozwigzywaé samodzielnie.

Zadanie 1. Zal6zmy, ze f : R? — R. Przypusémy, ze dla dowolnej prostej ¢
przechodzacej przez (0,0) funkgja f [ ¢ ma minimum globalne w pewnym
punkcie p € B(0,1). Udowodnij, ze f ma minimum globalne w pewnym punk-
ciep € B(0,1).

Zadanie 2. Zbadaj, gdzie funkcja f : R* — R dana wzorem
f(z,y,2) = l”y2 + y22 + z2?
ma ekstrema lokalne.

Zadanie 3. Zal6zmy, ze f : R?* — R jest funkcjg dwukrotnie rézniczkowalng,
ktéra w kazdym punkcie spetnia réwnos¢
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Udowodnij, ze jesli D? f jest niezdegenerowana w punkcie p, to f nie ma w tym
punkcie ekstremum lokalnego.

Zadanie 4. Ustal, czy funkgja f : R? — R dana wzorem
[(@,y) = VD | g gin(ay)
ma ekstremum lokalne w punkcie (0, 0).

Zadanie 5. Ustal, w jakich punktach y mozna wyznaczy¢ jako funkcje uwiktang
zmiennej z zadang réwnaniem:

ze¥ +ye® = 0.

Wyznacz pochodng tej funkgji ze wzgledu na « w punkcie z = 0.



Zadanie 6. Udowodnij, ze w pewnym otoczeniu punktu (0, 1, 0) uklad réwnan

4yt 422 = 0

yz = sinmx

ma dla dowolnej wartosci « dokladnie jedno rozwigzanie.



