Zadania na ¢wiczenia z Analizy I

28 grudnia 2018

Ponizsze zadania nalezy deklarowa¢ na zajeciach z Analizy Matematycznej
7111 stycznia. Za kazde zadanie mozna zdoby¢ punkt. W kazdym tygodniu za
rozwigzanie zada mozna zdoby¢ trzy punkty. Za rozwigzanie zadan z gwiazd-
ka podnosze koricowq ocene z ¢wiczen o dziesie¢ punktéw procentowych.

Zadanie* 1. Wskaz przyklad funkcji f : R — R, takiej ze dla dowolnego od-
cinka otwartego I funkcja f [ [ : I — RjestnaR.

Zadanie* 2. Wykaz, ze nie istnieje funkcja f : R — R w kazdym punkcie zbiez-
na do nieskoriczonosci.

Zadanie* 3. Niech f : R — R bedzie dowolng funkcja. Udowodnij, Ze istnieje
ciag a,, liczb rzeczywistych zbiezny do a taki, Ze jego wyrazy si¢ nie powtarzaja
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Zadanie 4. Niech k € Z. Wyznacz granice:
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Zadanie® 5. Niech f : R — R bedzie dana warunkiem:

o) = { sin(z), jesliz ¢ Q

0, w przeciwnym wypadku.
Zbadaj, w jakich punktach f jest ciggta.
Zadanie® 6. Niech f : R — R bedzie dana warunkiem:
{ z?sind,  jesliz # 0
0, w przeciwnym wypadku.
Zbadaj, czy f jest ciggta.

Zadanie 7. Niech f : R — R bedzie dana warunkiem:

) :{ sin2, jesliz # 0

0, w przeciwnym wypadku.

Udowodnij, ze f nie jest ciggta, ale ma wlasnos¢ Darboux.



Zadanie 8. Niech f : [0,1] — [0, 1] bedzie funkcja ciggta. Udowodnij, ze istnieje
taki punkt, dla ktérego f(z) = =.

Zadanie 9. Udowodnij, ze réwnanie e = 1/z ma rozwigzanie.

Zadanie 10. Niech f : R — R ciggla. Zal6zmy, ze f(0) =0, f(4) = 4. Udowod-
nij, ze dla pewnego z zachodzi réwnos¢ f(z + 1) = f(z) + 1.

Zadanie 11. Niech f : R — R ciagla. Zalézmy, ze f(0) = 1, f(5) = 2019.
Udowodnij, ze dla pewnego z zachodzi réwnosé¢ f(2z) = 4f(x).



