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Rozwigzania ponizszych zadan nalezy zgtaszaé na zajeciach 23 i 26 listopa-
da 2018r.

W rozwigzaniach ponizszych zadart mozna powoltywac¢ sie na fakty z wy-
ktadu lub ¢wiczen. Mozna tez powolywac si¢ na elementarne fakty dotyczace
funkcji trygnonometrycznych znane z liceum. Kazde rozwigzane zadanie po-
zwala uzyska¢ jeden punkt. W kazdym tygodniu mozna uzyska¢ za rozwig-
zanie zadan najwyzej trzy punkty. Zadania oznaczone kétkiem powinny by¢
latwiejsze od reszty, a te oznaczone gwiazdka — trudniejsze.

Zadanie 1. Ustalmy dowolny ciag a,,. Niech C bedzie zbiorem tych z € R, Zze ay,
ma podciag b, zbiezny do z. Niech ¢,, — cbedzie dowolnym ciggiem zbieznym
takim, Ze ¢,, € C dla dowolnego n. Udowodnij, ze ¢ € C.

Zadanie 2. Niech a,, bedzie dowolnym ciggiem takim, ze dla dowolnego ciagu
bn

lim sup a,, + b,, = limsup a,, + lim sup b,,.
Udowodnij, ze a,, jest zbiezny.

Zadanie 3. Podaj przyktad takiego ciagu ay, ze

lim sup lim inf a,,,,, # liminf lim sup @,
m—o0 N0 m—00  n_o00

Zadanie® 4. Wyznacz limsup i lim inf ciggu
ap = V1+2n(=0",

Zadanie® 5. Wyznacz lim sup i lim inf ciggu

Zadanie® 6. Wyznacz limsup i lim inf ciggu
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Zadanie* 7. Niech a ¢ Q. Udowodnij, ze zbi6r
{na —Lnas | n e N}
jest gesty w odcinku [0, 1].

Zadanie* 8. Wyznacz limsup i lim inf ciggu a,, = sin(n).



