Zadania na ¢wiczenia z Analizy I

12 listopada 2018

Ponizsze zadania nalezy deklarowa¢ na zajeciach z Analizy Matematycznej
116119 listopada. Za kazde zadanie mozna zdoby¢ punkt. W kazdym tygodniu
za rozwigzanie zadan mozna zdoby¢ trzy punkty.

Zadanie 1. Ustal, dla jakich wartosci a,, ciag zdefiniowany warunkiem a1 —
e’ — 1 ma granice.

Zadanie 2. Zal6zmy, ze ciagg a, ma wyrazy nieujemne, a,+; — a, — 0 oraz
an+1an jest zbiezny. Wykaz, ze a,, jest zbiezny.

Zadanie 3. Zalézmy, ze a,,+1 — a, — 0 oraz a, ma podciag zbiezny do skon-
czonej granicy. Czy wynika stad, ze a,, zbiezny?

Zadanie 4. Udowodnij, Ze kazdy cigg ma nieskoriczony podcigg monotoniczny.

Zadanie 5. Zat6zmy, ze a,, nie jest zbiezny do granicy skoriczonej lub nieskon-
czonej. Wtedy a,, ma dwa podciagi zbiezne do réznych granic (skoriczonych
lub nieskoriczonych).

Zadanie 6. Udowodnij, ze dla dowolnego a € R\ Q zbidr
{an, —Lans | n €N}
jest gesty w odcinku [0, 1].

Zadanie* 7. Wykaz, ze dla dowolnego ciagu (a,) liczb rzeczywistych istnieje
liczba, ktéra nie wystepuje w tym ciaggu.

W zadaniu tym nie nalezy powotywac sie na fakty spoza zaje¢ z analizy,
ktérych dowodu nie potrafiliby$my przedstawic.



