Zadania na ¢wiczenia z Analizy I

8 stycznia 2019

Ponizsze zadania nalezy deklarowac na zajeciach z Analizy Matematycznej
11114 stycznia. Za kazde zadanie mozna zdoby¢ punkt. W kazdym tygodniu za
rozwigzanie zadai mozna zdoby¢ trzy punkty. Za rozwigzanie zadan z gwiazd-
ka podnosze koricowq ocene z ¢wiczen o dziesie¢ punktéw procentowych.

Zadanie* 1. Wskaz przyklad funkeji f : R — R, takiej ze dla dowolnego od-
cinka otwartego I funkcja f [ [ : I — RjestnaR.

Zadanie* 2. Wykaz, ze nie istnieje funkgcja f : R = R w kazdym punkcie zbiez-
na do nieskoriczonosci.

Zadanie* 3. Niech f : R — R bedzie dowolng funkcja. Udowodnij, Ze istnieje
ciag ay,, liczb rzeczywistych zbiezny do a taki, Ze jego wyrazy sie nie powtarzaja
i flan) =nooo fla).
Zadanie® 4. Niech f : R — R bedzie dana warunkiem:
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¢, w przeciwnym wypadku.

W zaleznoéci od parametru c zbadaj, czy f jest ciagla.

Zadanie® 5. Niech f : R — R bedzie dana warunkiem:

fa) = cosg=l 43, Jesliz <0
| 2z + b, w przeciwnym wypadku.
W zaleznosci od parametru b zbadaj, czy f jest ciagta.

Zadanie® 6. Niech f : R — R ciagla. Zal6ézmy, ze f(1) = 1, f(4) = 16. Udo-
wodnij, ze dla pewnego z zachodzi réwnos¢ f(2z) = 4f(x).

Zadanie® 7. Zalézmy, ze f : [0,5] — [0,1]. Udowodnij, ze dla pewnego z,
f(x) =sinz.

Zadanie® 8. Udowodnij, ze réownanie e = 3z7 4 823 + 2z + 5 ma rozwiazanie.
Zadanie 9. Zal6zmy, ze f : R — Rjest funkcjg okresowq. Udowodnij, ze istnieje
takie x, ze f(z) = .



