Zadania na ¢wiczenia z Analizy I

12 pazdziernika 2018

Ponizsze zadania nalezy deklarowa¢ na zajeciach z Analizy Matematycznej
I. Za kazde zadanie mozna zdoby¢ punkt. W kazdym tygodniu za rozwigzanie
zadan mozna zdoby¢ trzy punkty.

Zadanie 1. Dla zbioréw A, B C R definiujemy A+ Bjako {x € R | 3y € A3z €
B = =y + z}. Udowodnij, ze sup(A + B) = sup A + sup B.

Zadanie 2. Dla dowolnego zbioru X € R niech
X={supA | AcX}U{infA | Ac X}.

Innymi stowy jest to zbidér kreséw podzbioréw X. Wskaz przyktad zbioru X C
R, dla ktérego

sup(X \ X) =sup X
i ta warto$¢ jest skoriczona.

Zadanie 3. Niech {I,, | n € N} bedzie rodzing odcinkéw domknietych (czy-

li po prostu zbiorem takich odcinkéw). Udowodnij, ze przeciecie (), oy In jest

neN
niepuste.

Zadanie 4. Wyznacz kresy zbioru { ¥/n! | n € N}.
Zadanie 5. Wyznacz kresy zbioru { {/n | n € N}.

Zadanie 6. Wyznacz kresy zbioru {\/n — .\/nJ | n € N}. Przez L.z mamy na
mysli najwiekszg liczbe naturalng nie wiekszg od x.
Zadanie 7. Wyznacz kresy zbioru {7 + > | m,n € N}.

Zadanie 8. Wyznacz kresy zbioru {ngnifkg | n, ke N}

Zadanie 9. Wyznacz kresy zbioréw {z +y | =,y € RAzy = 2} oraz {zy |
z,y € RNz +y =2}

# | a,b € Ry} PrzezRy mamy

a

Zadanie 10. Wyznacz kresy zbioru { (1+a?)
na mysli zbiér liczb rzeczywistych dodatnich.



