Zadania domowe z Analizy I — seria III

2 kwietnia 2019

Pisemne rozwigzania zadan nalezy dostarczy¢ najpdzniej w trakcie zaje¢ z
analizy 12 kwietnia. Wszystkie zadania nalezy rozwigzywa¢ samodzielnie.

Zadanie 1. Wykaz, ze dla dowolnych z,y > 0 zachodzi nieréwnos¢

In(1+ Vot +y*) <In(1+ ) + In(1 + y).

Zadanie 2. Zal6zmy, ze f jest funkcjg wypuklg oraz ograniczong z géry. Wykaz,
ze f jest stata.

Zadanie 3. Niech Ay, ..., A, bedg liczbami dodatnimi, ktérych suma wynosi
1. Wykaz, ze dla dowolnych z1,...,z, > 01idowolnych 1 < p < ¢ zachodzi
nieréwnosé

(A2 + . XaP) e < (A2 + . A\ad)a.

(Nota bene nieréwnos¢ zachodzi dla dowolnych p < ¢ i nie jest to duzo trudniej-
sze do pokazania).

Zadanie 4. Niech f,, : [0n] — R bedzie dana wzorem
fn(x) =Innsin™ z cos z.
Znajdz granice f ciagu f,,. Zbadaj, czy f, = f.

Zadanie 5. Zal6zmy, ze f,, : R — R dla dowolnego n. Wykaz, ze jesli f,, =2 f
oraz wszystkie funkcje f,, sg jednostajnie ciagle, to f jest jednostajnie ciggta



