Zadania na ¢wiczenia z Analizy I

27 marca 2019

Ponizsze zadania nalezy deklarowa¢ na zajeciach z Analizy Matematycznej
I 29 marca i 2 kwietnia. Za kazde zadanie mozna zdoby¢ punkt. W kazdym
tygodniu za rozwigzanie zadah mozna zdoby¢ trzy punkty.

Zadanie 1. Wykaz, zejesliz,y,z > 1,to
2Yy* 2" < (wy + yz + zx)*TVHE,

Zadanie 2. Zalézmy, ze f : R — R jest r6zniczkowalna, ma skoriczone granice
przy = dazacym do +o00 i —oo i f’ jest nieograniczona. Wykaz, ze istnieja takie
ciagi (z,), (yn), ze dla dowolnego n zachodza nieréwnosci |z, — y,| < 1 oraz

[f"(@n) = f'(yn)| > n.

Zadanie 3. Zalézmy, ze g : R — R jest rézniczkowalna i istnieja takie ciggi
(zn), (yn), ze dla dowolnego n |z, — y,| < + oraz |g(zn) — g(yn)| > n. Wykaz,
ze istniejq takie ciagi (u,, ), (v, ), Ze dla dowolnego n zachodza nieréwnosci |u,, —
vy| < L oraz [¢'(uy) — ¢/ (vn)] > n.

Zadanie 4 (Przygotowanie do zadania o ciagtosci pochodnej). Niech (C,)nen
bedzie rodzing zbioré6w domknietych, C,, C Rtakich, ze | J C,, = R. Udowodnij,
ze dla pewnego k zbiér C}, zawiera niepusty przedziat otwarty.

Przypomnijmy, ze zbiér C jest domkniety gdy dla dowolnego z € R\ C,
istnieje przedzial otwarty I taki, ze « € I oraz I jest rozlaczny z C,,.



