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e Przypomnienie: $ciezka geodezyjna, przestrzen (jednoznacznie) geode-
zyjna (na przyktad graf metryczny)

e Wprowadzenie: trojkat poréwnania, nieréwnosé CAT(0), przestrzenn CAT(0)
e Przyktady:

— Kazda przestrzen prehilbertowska jest CAT(0)
— Graf metryczny jest CAT(0) wtedy i tylko wtedy, gdy jest drzewem

e Konstrukcje nowych przestrzeni CAT(0)

— Wypukte podprzestrzenie
— Produkt kartezjanski

— Twierdzenie Cartana-Hadamarda: jesli X jest spojna, zupelng
przestrzenia metryczng oraz jest lokalnie CAT(0), to na nakryciu
uniwersalnym mozemy zadaé (jednoznacznie) metryke d taka, ze
(X,d) jest CAT(0) oraz nakrycie X — X lokalnie jest izometria.

e Twierdzenie Hopfa-Rinowa. Niech X bedzie lokalnie zwrarta przestrze-
nia CAT(0). Wéwezas
(i) X jest wlasciwa wtedy i tylko wtedy, gdy jest zupelna

(ii) Jesli X jest geodezyjnie zupelna, to jest wlasciwa



