Egzamin z RPiS (cze$é¢ I - 45 minut), 1 lutego 2014

Uwaga: Tam gdzie pytamy o uzasadnienie nie chodzi nam o formalny dowdd, ale o krotki
jedno/dwuzdaniowy argument. W takim przypadku uzasadnienie jest warte nie wiecej niz potowe
punktow.

Zadanie 1 (2 punkty). Jesli P(A|B) = P(B|C) = 3, to jakie wartosci moze przyjmowaé P(A|C)?
Podaj przedziat wartosci ¢ krotko uzasadnij.

Zadanie 2 (2 punkty). Niech Ay, As, Az bedg takie, ze P(A; N Aj) = P(A;)P(4;) dla dowolnych
i #£ 5. Wtedy

o P(A; N AsNAs) > P(A)P(A)P(As) ...
o P(A;NAyNAs) < P(A)P(A)P(As) ...

UWAGA: Wpisz TAK lub NIE w wolne miejsca. Za kazdg prawidtowqg odpowied? 1 punkt, za
nieprawidtowq -1 punkt.

Zadanie 3 (1 punkt). Podaj wzdér na dystrybuante zmiennej X ~ Geom(p).

UWAGA: Podanie definicji dystrybuanty i definicji rozkladu geometrycznego i inne ,sprytne”
rozwigzania s¢ warte 0 punktow.

Zadanie 4 (1 punkt). Dla jakiej/jakich wartosci k wyrazenie P(X = k) przyjmuje najwiekszq
wartosé dla X ~ Pois(5)?

Zadanie 5 (2 punkty). Niech gx (t) bedzie funkcjq tworzgeq prawdopodobierstwa zmiennej losowej

X. Podaj zmienng Y taka, ze gy (t) = (9x(t))°.

Zadanie 6 (1 punkt). Niech X1,...,X,, bedqg niezalezne o tym samym rozktadzie i niech Var(X;) =
odlai=1,...,n. Ile wynosi Var(X), gdzie X = # ?



Zadanie 7 (1 punkt). Czy jesli X,Y mniezalezne o rozktadzie normalnym, to XY tez ma rozktad
normalny? OdpowiedZ krétko uzasadnij.

Zadanie 8 (2 punkty). Niech X1, Xo, ... bedzie taricuchem Markowa. Wtedy:
e P(X3=8)P(X5=1t)=P(X3=sAX5=t) dla dowolnych stanéw s,t .......

e P(X3=3|X4=0a)P(X5 =t|X4 =a) = P(X3 =sA X5 =t|X4 =a) dla dowolnych stanéw
a,8,t .......

UWAGA: Wpisz TAK lub NIE w wolne miejsca. Za kazdg prawidtowq odpowied? 1 punkt, za
nieprawidtowq -1 punkt.

Zadanie 9 (1 punkt). Narysuj najmniejszy (pod wzgledem liczby standw) taricuch Markowa, ktory
ma wiecej stanow chwilowych niz powracajgcych.

Zadanie 10 (2 punkty). Podaj przyktad estymatora, ktéry jest nieobcigzony, ale nie jest (stabo)
zgodny. Krotko uzasadnij.



