Egzamin z RPiS (cze$é¢ I - 30 minut), 5 lutego 2010

Uwaga: Tam gdzie pytamy o uzasadnienie nie chodzi nam o formalny dowdd, ale o krotki
jedno/dwuzdaniowy argument.

Zadanie 1 (1 punkt). Niech A, B,C parami roztgczne i AUBUC = Q. Jesli P(X|A) = 0.2,
P(X|B) =0.7, P(X|C) = 0.6, to jakie wartosci moze przyjmowaé P(X)? Uzasadnij.

Zadanie 2 (1 punkt). Niech X, Y dowolne zmienne losowe o skoriczonej wartosci oczekiwanej i
wariancyi. Czy:

e E(X4+Y)=EX+EY?

o E(XY) = (EX)(EY)?

o Var(X +Y) = Var(X) + Var(Y)?
o Var(XY) = Var(X)Var(Y)?

Jesli Twoja odpowied? jest w ktéryms punkcie negatywna, to czy potrafisz podaé naturalny warunek
wystarczajgcy, aby byta ona pozytywna?

Zadanie 3 (2 punkt). Co mdwig nierdwnosci Markowa i Czebyszewa w przypadku zmiennej X o
rozktadzie Poissona Pois(\)?



Zadanie 4 (1 punkt). Niech X, Xo,
geometrycznym Geom(0.5).

P, X = 2k)?

... bedzie ciggiem niezaleznych zmiennych o rozktadzie
Co mowi Centralne Twierdzenie Graniczne o prawdopodobieristwie

Zadanie 5 (2 punkty). Niech M bedzie taricuchem Markowa o stanach 0,1,2

. 1 prawdopodo-
e S _ il — _1
bieristwach przejécia: p;;q1 = T2 0raz pio = 73

3 Ktdre stany M sq chwilowe, a ktore powraca-
jace? Czy M posiada rozktad stacjonarny?

Zadanie 6 (2 punkty). Czy estymator nieobcigzony musi byé (stabo) zgodny? Czy estymator
(stabo) zgodny musi byé nieobcigzony? W kazdym z przypadkdéw odpowied? uzasadnij.

Zadanie 7 (1 punkt). Jesli S jest estymatorem najwiekszej wiarygodnosci (MLE) parametru 0,
oraz o = f(0), gdzie f jest pewng bijekcjq, to jak wyglada estymator MLE dla o?

Jesli S jest estymatorem MLE wartosci oczekiwanej dla rozktadu Poissona Pois(\) o nieznanym
A, to jak wyglgda estymator MLE dla wariancji tego rozktadu?

Odpowiedzi uzasadnij.



