
Egzamin z RPiS (cz¦±¢ II - 120 minut), 1 lutego 2014
wydanie �nansowe

Zadanie 1 (10 punktów). Ile rzutów symetryczn¡ monet¡ trzeba ±rednio wykona¢, aby uzyska¢ n
kolejnych orªów?

Zadanie 2 (10 punktów). Mamy dane dwie monety. Jedna z monet jest symetryczna, na drugiej
zawsze wypada orzeª. Naszym zadaniem jest zidenty�kowanie monet za pomoc¡ dwóch rzutów.
Chcemy znale¹¢ strategi¦, które minimalizuje prawdopodobie«stwo popeªnienia bª¦du.

Rzucamy losow¡ monet¡ i uzyskujemy orªa. Opisz optymaln¡ dalsz¡ strategi¦, t.j.:

• Któr¡ monet¦ nale»y rzuci¢ w drugim kroku - t¡ sam¡ czy inn¡?

• Jakiej udzieli¢ odpowiedzi w zale»no±ci od wyniku drugiego rzutu?

• Jakie jest prawdopodobie«stwo bª¦du tej strategii?

Zadanie 3 (10 punktów). Rzucamy n symetrycznymi monetami, ka»d¡ monet¡ a» do uzyskania
pierwszego orªa. Niech Xi b¦dzie numerem rzutu i-t¡ monet¡, w którym wypadª na niej pierw-
szy orzeª. Niech X b¦dzie median¡ X1, . . . , Xn, tj. X przyjmuje bn2 c-g¡ najmniejsz¡ warto±¢ w
uporz¡dkowanym rosn¡co ci¡gu warto±ci X1, . . . , Xn.

• Podaj jak najlepsze oszacowanie (z góry) prawdopodobie«stwa P (X ≥ A).

• Znajd¹ rz¡d wielko±ci EX.

Wskazówka: Mo»e si¦ przyda¢ zmienna Y =
∑n

i=1 Xi.

UWAGA: Ka»de zadanie oddajemy na osobnej kartce czytelnie podpisanej imieniem,

nazwiskiem i numerem indeksu. Wszystkie odpowiedzi i obliczenia nale»y uzasadni¢.




