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. Zmalez¢ réwnanie plaszezyzny przechodzacej przez punkty (3,-1,2),(0,2,1) oraz (4,1,2).

Zatem jest to plaszezyzna: (0,2,1) +1in((3,-3,1),(4,-1,1)). Szukamy réwnania opisujacego plaszczyzne
lin((3,-3,1),(4,-1,1)). Uklad réwnan opisujacy prosta prostopadla to
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zatem wektor prostopadly do lin((3,-3,1),(4,-1,1)) to (-2,1,9), a zatem plaszczyzna ta jest opisana

réwnaniem
2r+y+92=0,

wstawiamy (0,2,1) i mamy 11, zatem nasza plaszczyzna jest opisana przez

-2x+y+9z=11.

. Zmalezé réwnanie plaszezyzny przechodzacej przez punkty (2,7,-1),(4,1,2) i réwnolegtej do wektora
(1,0,0).

Zatem ta plaszczyzna to (2,7,-1) + lin((2,-6,3),(1,0,0)). Szukamy réwnania opisujacego plaszczyzne
lin((2,-6,3),(1,0,0)). Uklad réwnan opisujacy prosta prostopadla to
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zatem wektor prostopadly do lin((2,-6,3),(1,0,0)) to (0,1,2), a zatem plaszczyzna ta jest opisana réw-
naniem
y+22=0,

wstawiamy (2,7,-1) i mamy 5, zatem nasza plaszczyzna jest opisana przez

y+22=05.

. W przestrzeni R? rozwazmy wektory: o = (-1,2,2), 8 = (=1 +2v/3,2+2v/3,2 - /3),v = (2, 1,t). Obliczy¢
kat miedzy wektorami « i B oraz okregli¢ dla jakich wartosci parametru ¢ € R kat miedzy wektorami « i~y
wynosi 120°.

Rozwigzanie: cos(a, ) = % = 3% = 3, czyli szukany kat to 60°.
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. Niech A=(2,1)B =(3,5),C =(8,13). Czy tréjkat ABC jest ostro-, prosto-, czy rozwartokatny?

=37
17-89

BA = (-1,-4), BC = (5,8), zatem jesli v to kat miedzy tymi wektorami, to cos~y =
ten kat jest rozwarty. Trojkat jest wiec rozwartokatny.

jest ujemny, wiec

. Obliczy¢ odleglosé punktu (-1,3,1) od plaszczyzny opisanej réwnaniem 4x — 3y + 112z = 39.

Prosta prostopadla do tej plaszczyzny i przechodzaca przez punkt (-1,3,1) to (-1,3,1) +1in((4, -3,112)),
zatem jest to {(—1+4¢,3-3t,1+112t):¢ € R}. Jej przeciecie z plaszezyzna to punkt, ktéry spelnia réwnanie,
zatem

A(~1+4t) - 3(3-3t) + 112(1 + 112¢) = 39



-60

Zatem t = 15265

a wiec wektor taczacy nasz punkt i jego rzut na plaszczyzne to
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a jego dlugosé, to
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. Oblicz pole trojkata o wierzchotkach:

a) (1,2),(2,3) i (4,7),
Wektory wyznaczajace ten tréojkat to (1,1) 1 (3,5). Zatem
1 2 8 2
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b) (1,2,3),(2,3,5) 1 (4,7,1)
Wektory wyznaczajace ten tréjkat to (1,1,2) 1 (3,5,-2). Zatem

p-1
2

6 4 |_ V192
‘4 38“ 2 =43

C) (1a 27 57 S)a (2a 3; _17 0) i (4a 77 _27 1)
Wektory wyznaczajace ten tréojkat to (1,1,-6,-3) 1 (3,5,-7,-2). Zatem

p.1 47 56 | /953
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