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1. Zbadaj ciągłość następujących funkcji:

a) d(x) =
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⎨
⎪⎪
⎩

sin 1
x
, x ≠ 0

0, x = 0
.

b) f(x) = ⌊x⌋

c) g(x) = x⌈x⌉

d) h(x) =
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x

x − ⌊x⌋
∶x ∉ Z

x ∶x ∈ Z

2. Zbadaj ciągłość funkcji h(x) =
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−2 sinx, x ≤ −π/2
a sinx + b, −π/2 < x < π/2
cosx, x ≥ π/2

.

3. Udowodnij, że funkcja f(x) = sinx jest jednostajnie ciągła na R. Wskazówka: ze wzorów trygonometrycz-
nych: sinα − sinβ = 2 cos α+β2 sin

α−β
2 .

4. Udowodnij, że funkcja f(x) = 1
x
nie jest jednostajnie ciągła na przedziale (0,1).

5. Wykaż, że równanie tgx = x ma nieskończenie wiele rozwiązań.

6. Naszkicować wykres funkcji określonej wzorem

f(x) = lim
n→∞

n
√

1 + xn, x ≥ 0.
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