Matematyka 0 WCh, 2020/2021

¢wiczenia 17. — rozwiazania

23 listopada 2020

. Obliczy¢ granice:

Tn? + 12nsinn + 2016v/n + 3
7cosn + 12n./n + 1970n2
Wskazéwka: wyciggnaé n? przed nawias.
b) lim, e "V/n!-nm.
1< "Vnlonm < "V2nn < V2.0t = 2. tin" T < . /n — 1, zatem szukana granica to 1.

a) limy, e

. Niech a,, oznacza sume odwrotnoéci kolejnych liczb naturalnych nieparzystych od 2n+1 do 4n—-1, a zatem:
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a) Udowodnij, ze a, < an+1 dla kazdego n € N.
1

_ (1 1y 1 11 1
e e TS v Bl s SRR e § s i e e Grr) s @nrs) > O

an

b) Dowieé¢, ze 3 < an < 3 dla kazdego n € N.
Wskazéwka: oszacuj kazdy wyraz najwiekszym. Wyrazéw jest (dn—-1-(2n+1))/2=(2n-2)/2=n-1.
Dla oszacowania z dotu uzyj pierwszego wyrazu ciagu.

c) Dowiesé, ze % < limy, o0 Gy < %

Jest to jasne, skoro ciag jest rosnacy i ograniczony.

. Obliczy¢ granice:

a) lim, .o 3n? +2n+ 1'
3 +2n + n?
Wskazéwka: wyciggnij n?.
nl+n"
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. Oblicz granice:

b) lim, e

- 0+1/e =1/e, bowiem —2—_ = _L ~...-ﬁ$(1/2)"/2~1—>00raz

(n+1)n n+1

966n°72 + 100011025

1138n1241 +1320n1333 + 1410n1525
Wskazowka: wyciagnij przed nawias

In(9661°7 + 1000n10%)

In(1138n1241 + 132011333 + 1410n,1525)

Wskazowka: w kazdym z logarytmoéw wyciagnij najwyzsza potege i skorzystaj z prawa o logarytmie
1025

iloczynu. Wynik to {£52.

a) limy, e

b) lim, e

. Oblicz granice:
a) lim, e /1,543 +1,5727.

Wskazowka: Oszacuj z dotu opuszcezajac mniejszy skladnik i z géry zamieniajac go na wigkszy.
b) lim,, e {/n31,543" + n21, 572",

Wskazéwka: Zauwaz, ze od pewnego momentu n®1, 543" < n?1572".




