Matematyka 0 WCh, 2020/2021

¢wiczenia 16. — rozwiazania

20 listopada 2020

1. Trygonometria. Niech A = (3,1,2), B = (10,5,6),C = (11,2,6).

a) Zdefiniuj kosinus dowolnego kata ¢ > 0.
Jest to pierwsza wspoélrzedna punktu potozonego na okregu jednostkowym o srodku w srodku uktadu
wspolrzednych, takiego, ze kat pomiedzy dodatnig polprosta osi x i promieniem okregu w tym punkcie
wynosi .
b) Obliczy¢ kosinusy kata 1 pomiedzy wektorami AB i AC.
AB = (7,4,4), AC = (8,1,4). Z tw. consinuséw wynika, ze
o = ((7,4,4),(8,1,4)) _ 76 :E'
[(7,4,49)[-1,1,4)] /8181 81
¢) Rozstrzygnaé, czy kat ¢ jest wigkszy od 7/6.
cos /6 =/3/2, a \/3/2 < 76/81, bo 81v/3 < 152, wiec 1) < 7/6.

2. Logarytmy i trygonometria.

a) Zdefiniowaé log, ¢ pamietajac o zalozeniach dotyczacych c i d.
Wyrazenie to jest zdefiniowane dla ¢ > 0 oraz d € (0,00) \ {1} 1 wynosi a takie, ze d* = c.

b) Rozwiazaé réwnanie 1 + 2log,sin(t — 7/6) < 0 i zaznaczy¢ na okregu o réwnaniu 2 +y? = 1 zbiér
punktéw zlozony punktéw postaci (cost,sint).

2-sin’(t - 7/6) < 1,
wige sin?(t - 7/6) < 1/2, a zatem sin(t — 7/6) € (—v/2/2,1/2/2) zatem

t-m/6e{x+2kmkeZnxe(-nm/4,m/4)uU(3n/4,5m/4)

te{z+2kmkeZnxe(-m/12,57/12) u (117/12,177/12).

~

Zatem

3. Logarytmy.

a) Dowiesé, ze logy 7 +1og;o 11 +logyy 13 > 3.
Tak, bo 7-11-13 > 1000.
b) Ktéra liczba jest wieksza? 3logy, 13 +logy( 5, czy 3 +logyy 117

Po podniesieniu 10 do tych poteg dostajemy 132 -5 = 10985 oraz 1000 - 11 = 11000. Wiec druga liczba
jest wigksza.



c) Wykazaé, ze liczba log;, 12345 nie jest catkowita.
Zauwazmy, ze log,, jest funkcja rosnaca. Zatem

4 =1og 10* < log;, 12345 < log 10° = 5.

Wiec liczba log;, 12345 nie jest catkowita.

. Rozwiaza¢ uklad réwnan
2 +y? =33
3logx +2logy =2 +log2

Drugie réwnanie po podniesieniu 10 do obu stron to z3y? = 200. Zatem jeéli ¢ = 2® oraz u = y2, to t+u = 33,
tu = 200. Zatem t = 8, u = 25 lub na odwrét. Czyli 2 = 2, y = £5 lub o = ¥/25, y = £2v/2.



