Matematyka 0 WCh, 2020/2021

¢wiczenia 7.

30 pazdziernika 2020

. Udowodnij korzystajac z zasady indukcji matematycznej:

a) Y neN ZZ:O k= W

b) Vpen Sigk? = MrlCnrl)
C) vneN3|n3 +2n

. Ciag Fibonacciego to ciag liczb F,, o takiej wlasciwosci, ze F,+o = F}, + Fi,41 dla kazdego n € N oraz Fj = 0,

n n
F1 = 1. Udowodnij korzystajac z indukcji matematycznej, ze F, = % ( 1+2\@) - % (1%6) .

. Podac¢ przyktad zbioru liczb, w ktérym jest liczba najmniejsza, nie ma liczby najwiekszej, lecz zbidr jest
ograniczony z géry. Podaé kres gorny i dolny tego zbioru. Ktory z nich nalezy do zbioru?

. Wykazaé, ze zbiér {(-1)" -n:n € N} jest nieograniczony.

. Oblicz kres gérny i dolny (o ile istnieja) zbioru:

a) {?% neN}

b) {2- Lk eN}

c) {1+(;)1 k:eN}

d) {#:iEN}

e) {(—1)”+ (j)ﬁﬂ keN}

f) (i;)Q ZEN}

g) @

h) {z%2€[-2,3)}

1) {a:y:xe [_174)?y€ (_372]}

. Zmalez¢ dwa rozlaczne zbiory A, B € R, takie ze sup A = sup B oraz inf A = inf B.

. Liczby rzeczywiste spelniaja tzw. aksjomat cigglosci — mianowicie kazdy ich podzbiér ograniczony z gory
ma kres gorny. Pokaz, jak z aksjomatu ciaglosci wynika, ze kazdy zbior liczb rzeczywistych ograniczony z
dotu ma kres dolny.

. Pokaz, ze liczby wymierne nie spelniaja aksjomatu ciaglosci — nie kazdy ich podzbiér ograniczony z géry
ma wymierny kres gorny.



