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1. Znajdz dziedzing funkcji

f(:c,y) = > L.

2+ 92+ 2x

2. Sprawdz, czy istnieje granica. Jesli tak, to ja ob-

licz, jesli nie, to uzasadnij dlaczego.
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. Zbadaé granice
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. Zbadaj ciaglos¢ funkcji:

1 ,dlaxy>0,

flz,y)=40 , dlaxy>0,
-1 ,dlazy<0,
. Niech
ﬁ dla (z,y) # (0,0)
flzy)={at+y? 7 Y ’
0 ,dlaz=y=0.

Pokaz, ze granica jest réwna zero w punkcie
(0,0) jesli przyblizamy sie wzdluz dowolnej pro-
stej przechodzacej przez (0,0), ale f nie jest cia-
gla w (0,0).
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W dla (z,y) # (0,0)

flz,y) = .
0 Jdla (z,y) = (0,0)

Zbadaj, czy istnieja %(0,0) oraz 2—5(0,0).
Zmajdz pochodne czastkowe funkcji:

a) f(z,y)=aY,

b) f(z,y,2) =2y’

C) f(mvyaz) = e:vyz7
d) f(z,y,2) = xe? + ye* + ze®.

Obliczy¢ pochodne czastkowe pierwszego i dru-
giego rzedu funkcji

flz,y) = 2% - 3my2 + 2y3 + 2.

Zbada¢ istnienie ekstremoéw funkcji

f(x,y,2) =2 =2z —9° + 3y + 52°.
Zmajdz wszystkie funkcje f, takie, ze

0
—f(x, y) = 229> + e siny,
Ox
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8—f(:1c7y) = 32%y% + €% cosy + 1.
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W jakim kierunku funkcja f rosnie najszybciej w
punkcie P?

a) f(z,y)=sin =, P=(3,1),
b) f(z,y,z) = e*siny + e¥sinz + e*sinz, P =

(0,0,0).

Zalézmy, ze jesteSmy w punkcie (100, -100, 430)
gory opisanej przez funkcje z = 500 — 0.003z2 —
0.00432.

a) W ktérym kierunku stok goéry jest najbardziej
stromy?

b) Jak stromy jest stok w tym punkcie (oblicz
kat najbardziej nachylonej stycznej)?



