Matematyka dla Wydziatu Geologii, semestr 2., 2019/2020
¢wiczenia 5.

25 lub 26 marca 2020

1. Udowodnij korzystajac z zasady indukeji matematycznej, ze (sinz)(™ = sin (m + ”7”)
2. Udowodnij, korzystajac z definicji, ze f(x) = 22 jest funkcja wypukla.
3. Zbadaj na jakich przedzialach nastepujace funkcje sa wypukle i wkleste:
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4. Oblicz wszystkie pochodne funkcji f(z) = 2°*. OdpowiedZ udowodnij korzystajac z zasady indukeji mate-
matycznej.

5. Zbadaj na jakich przedzialach funkcja
x3 —4a +2

T

g(x) =
jest wypukla lub wklesta. Znajdz punkty przegiecia.
6. Wyznacz asymptoty (poziome, pionowe, ukosne) funkeji:
_ 1
a) f(z) = 715,
b) g(z)=2"+3,
c) h(z)= 243

z+1
7. Niech funkcja f bedzie zadana nastepujaco:

x% + 32

o) s dla z € (-o00,0] ~ {-5}

sinx

dla x € (0, 00)

a) Korzystajac z reguly de 'Hospitala oblicz lim,_+ f(z).

b) Zbadaj ciaglosé funkeji f. Czy f jest ciagla w punkcie 07 Odpowiedz uzasadnij.

¢) Policz pochodne funkeji f’ na przedzialach (—co,0) \ {=5} oraz (0,00). Czy f jest rézniczkowalna w
punkcie x = 07

d) Znajdz asymptoty pionowe, poziome i ukos$ne funkcji f.

e) Dla x <0, znajdZ lokalne ekstrema oraz przedzialy monotonicznosci tej funkcji .

f) Oblicz réwnanie prostej stycznej do wykresu f w punkcie z = 1.



