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. Wyznaczy¢ wszystkie liczby m e N\ {0, 1} takie, ze dla kazdego = € U(Z,,), 2 = 1.
. Udowodnié, ze zadna para grup U(Z),U(Q),U(R),U(C) nie jest izomorficzna.

. Jaki jest maksymalny rzad elementu w grupie 1¢.

Udowodnié¢, ze grupa g zawiera cykliczna podgrupe rzedu 15. Udowodnié, ze kazda taka podgrupa jest
zawarta w Ag.

W grupie GL(2,Z3) wskaz podgrupy rzedu 2,3 oraz 4. Czy grupa ta zawiera podgrupy rzedu 5, 6 lub 7.
Udowodnij, ze kazda podgrupa o indeksie 2 jest normalna.

Wyznaczy¢ wszystkie podgrupy Dy, ktore nie sg podgrupami normalnymi.

Tle jest r6znych homomorfizméw z Zo @ Zo w Y37 A z Y3 w Zo & 757

Niech Gy, = Zp, n € N\ {0,1}. Niech G = [1,,enw (0,13 Gn 012z H = @pen 0,1} Gr- Jakiej mocy sa grupy G i
H? Czy grupy te sa torsyjne?

Wskaz izomorfizm Zoy ~ Z3 & Zs.
Niech p bedzie liczba pierwsza. Ile jest nieizomorficznych abelowych grup rzedu p?, p* oraz p*?
Udowodnij, ze dla kazdego grupy G, [G,G] 2 G.

Niech G bedzie grupa. Udowodnij, ze relacja sprzezenia na G, xoy wtedy i tylko wtedy, gdy istnieje g € G,
ze y = grg ! jest relacja réwnowaznosci.

Udowodnij, ze Z(G) = {z € G:|Cy| = 1}.
Udowodnij, ze |Cy| = [G: Z({z})].



