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. Niech g € G oraz o(g) = n. Udowodnij, ze o(g*) =
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. Udowodnij, ze w grupie jest tylko jeden element neutralny.
. Udowodnij, ze dla kazdego elementu g w grupie G jest tylko jeden element h, ze gh = 1.

. Udowodnij, ze jesli g € G oraz o(g) < oo, to o(g) = n wtedy i tylko wtedy, gdy dla kazdego k € N,

g* =1 < nlk.

Napisz tabliczke mnozenia grupy izometrii tréjkata rownobocznego.

. Udowodnij, ze jeli G, H to grupy, a ¢:G — H to homomorfizm, oraz g € G, to o(¢(g))|o(g).
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Udowodnij, ze jesli H < G, to kazde warstwa H jest rownoliczna z H.

. Wypisz tabliczke dziatania w grupie addytywnej i w grupie multiplikatywnej pierscienia Zg.

. Udowodnij, ze jesli g,h € G, to (gh)™t =h~tg7t.

Udowodnij, ze kazda grupa skonczona jest torsyjna.

Udowodnij Twierdzenie Lagrange’a, ktére méwi ze jesli |G| < o0 oraz H < G, to |G| = |H|-[G: H].
Udowodnij, ze jesli H < G oraz pewne dwa elementy wsrod x,y, xy naleza do H, to trzeci tez.
Udowodnij, ze homomorfizm ¢:G — H jest monomorfizmem wtedy i tylko wtedy, gdy ker ¢ = {1}.
Udowodnij, ze jesli ¢:G - H jest homomorfizmem, to |imep| = [G : ker ¢].

Niech g € G. Wtedy niech ¢,:G - G bedzie zadane wzorem ¢,(x) = g"'zg. Udowodnij, ze H < G wtedy i
tylko wtedy gdy dla kazdego g € G, p,[H] < H.



