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Zadania

1. Sprawdź korzystając z definicji granicy funkcji Heinego, że limx→3 x2 = 9.

2. Oblicz, o ile istnieją, granice funkcji:

a) limx→∞ (

√

x2 + 1 − x),

b) limx→1
x3 − 1
x − 1

,

c) limx→−2
x4 + 5x3 + 11x2 + 16x + 12
x3 + 16x2 + 52x + 48

,

d) limx→−1
1 + 3

√

x

1 + 5
√

x
,

3. Zbadaj ciągłość następujących funkcji:

a) y(x) = ∣x − 2∣,

b) f(x) =
⎧
⎪⎪
⎨
⎪⎪
⎩

x sin 1
x
, x ≠ 0

0, x = 0
,

c) g(x) = x − ⌊x⌋,

d) h(x) =
⎧
⎪⎪
⎨
⎪⎪
⎩

x, x ∈ Q
−x, x ∉ Q

.

4. Zbadaj ciągłość następujących funkcji:

a) f(x) = ⌊x⌋,

b) g(x) = x⌈x⌉.

5. Udowodnij, że wielomian 2x5 − 3x3 + x2 + 4 ma w przedziale (−2,1) co najmniej jeden pierwiastek.

6. Wykaż, że równanie tgx = x ma nieskończenie wiele rozwiązań.

7. Naszkicować wykres funkcji określonej wzorem

f(x) = lim
n→∞

n
√

1 + xn, x ≥ 0.
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