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. Udowodnij, ze jesli P jest pierScieniem (przemiennym z jedynka) oraz w jest dzielnikiem zera w P[z], to

istnieje ce P, ze cw = 0.

. Udowodnij, ze wielomian w = ag+ a1 +. .. +a,z"™ € P[z] jest odwracalny wtedy i tylko wtedy, gdy ag jest

elementem odwracalnym w P, natomiast aq,...,a, sa nilpotentne.

. Udowodnij, ze wielomian w € P[x] jest elementem nilpotentnym wtedy i tylko wtedy, gdy wszystkie jego

wspotczynniki sg nilpotentne.

. Zmajdz wszystkie dzielniki zera, elementy odwracalne i elementy nilpotentne w pierscieniu Zjo[z].

. Udowodnij, ze jesli h: P - R jest homomorfizmem, to

a) jesli JI R, to h™1[J] 9 P,
b) im(h) jest podpierscieniem pierScienia R,
c) jesli I < P, to h[I] <im(h).

. Udowodnij, ze pierscien jest cialem wtedy i tylko wtedy, gdy jest niezerowy i jedynymi jego ideatami sa

ideal zerowy i caly pierscien.

. Wypisa¢ wszystkie elementy ideatu (8,6) w Z1s.
. Zmajdz pomiedzy izomorfizm R[z]/(2? + 1) oraz C.

. Niech I 4 P. Udowodnij, ze P/I jest dziedzing calkowitoéci wtedy i tylko wtedy, gdy I jest pierwszy.

Czy (2% +x +1) jest ideatem maksymalnym w Z[z]? OdpowiedZ uzasadnij!
Pokazaé, ze ideal pierécienia skoniczonego jest pierwszy wtedy i tylko wtedy, gdy jest maksymalny.

Zbadaé, czy ideat (22,23 + 6) jest gtéwny w pierécieniu Z[x].



