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¢wiczenia 13.

15 listopada 2019

. Sprawdz, ze p e N\ {0,1} jest liczbg pierwsza wtedy 1 tylko wtedy, gdy Z, jest cialem.
. Niech K bedzie cialem oraz a,b,c e K. Wykaz, ze

a) jeSia+c=b+c, toa=Dh.
b) jesli ac =bc oraz ¢+ 0, to a = b.
c)

a-0=0oraz (-1)-a=—a.

. W Zs znalezé:

a) -3 oraz 471

b) wszystkie rozwiazania réwnania 222 +3 = 0
¢) wszystkie rozwigzania réwnania x° — 1= 0.
. Skonstruuj cialo ztozone z 4 elementéw.

. Niech a,b,c € C oraz a # 0. Niech d € C bedzie liczbg taka, ze d? = b? — 4ac. Wykazaé, ze pierwiastkami
wielomianu az? + bz + ¢ € C[z] sa liczby 24 oraz =4

. Niech f e R[z]. Wykazaé, ze:

a) jesli ¢ € C jest pierwiastkiem wielomianu f w C, to ¢ tez jest pierwiastkiem f,

b) wielomian f rozklada si¢ nad R na czynniki stopnia < 2.

. Dla kazdego z ponizszych wielomianéw znalezé wszystkie jego pierwiastki, roztozy¢ ten wielomian nad C
na czynniki stopnia 1 oraz roztozy¢ go nad R na czynniki stopnia < 2.

a) 2 +4x +5,

b) x*-22%+4,

c) 27 — .

. Niech K bedzie cialem. Wykazaé, ze:

a) Wielomian stopnia n o wspétczynnikach w K moze mie¢ w K co najwyzej n réznych pierwiastkéw.

b) Przeksztatcenie K[2] » KX praypisujace kazdemu wielomianowi odpowiadajaca mu funkcje wielomia-
nowa jest roznowarto$ciowe wtedy i tylko wtedy, gdy K jest cialem nieskonczonym.



