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. Udowodnij, ze nastepujace zbiory sa przeliczalne

a) Nu{r}
b) N {2020}
c¢) zbidr liczb parzystych

. Sprawdz, czy dla dowolnych zbioréw A, B,C, D, jesli |A| < |C| oraz |B| < |D|, to |[Au B| < |C'u D|.

. Czy prawda jest, ze dla dowolnych zbioréw A, B:

a) jesli |A| = |B], to |[A~ B| = |B~ A]?
b) jesli [A~ B| = |B~ A, to |A] = |B|?

. Udowodnij, ze sa rownoliczne:

a) A=(-1;1), B=(2,4).

b) A=(0;1), B=(2,4).

c) A=(0;00), B=R.

d) A=(0,1),B=(0,1]u{2,3},
e) A=(0,1),B=(0,1)uUN,

. Udowodnij, ze istnieje liczba calkowita niebedaca pierwiastkiem zadnego réwnania drugiego stopnia o

wspolczynnikach wymiernych.

. Zaproponuj podzial zbioru liczb naturalnych na przeliczalnie wiele przeliczalnych podzbiorow.

Cry istnieje zbior A, taki, ze |P(A)| = |N|?

. Udowodnij, ze na plaszczyznie istnieje okrag, ktéry nie przechodzi przez zaden punkt o wspoétrzednych

wymiernych.

. Rozstrzygnij jakas moc ma:

a) Zbiér wszystkich punktéw na plaszczyznie o obu wspéirzednych wymiernych.
b) zbiér wszystkich skonczonych podzbioréw zbioru liczb naturalnych.
¢) Zbiér wszystkich nieskoficzonych podzbioréw zbioru liczb naturalnych.

d) zbiér wszystkich okresowych ciagéw liczb wymiernych

Udowodnij twierdzenie Cantoral



