Algebra dla MSEM 1, 2019/2020

¢wiczenia 1.

4 pazdziernika 2019

. Ktore z ponizszych zdan sa tautologiami?

a) (p—q) < (=g = -p),

b) p—(-pvq).

. Rozstrzygnij, czy prawdziwe sa nastepujace zdania:

a) VpenImenn=m+1
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) VpenTmenm =n+1
) Vnen(Fmenn=m+1 << n>0)
) (Vaen(Imenn=m+1) >1<0
) Vaen(6|n < 2ln A 3|n)
) Vnen(6ln = 2[n v 3|n)
g) Ix-JyyeX
h) {€Z:2>0} =N
) pre{reRia?+1=0}
j) Vxoc X
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. Udowodnij, ze:

a) kwadrat liczby naturalnej podzielnej przez 3 dzieli sie przez 9, korzystajac z metody wprost,

b) jedli = jest liczba wymierna, to 22 # 5, korzystajac z metody nie wprost.
. Naszkicuj na uktadzie wspélrzednych zbiory Au B, An B, A\ B oraz A A B, jesli:

A= {(2,y) € R%Ja] + |yl < 1}, B = {(x.y) R (2~ 1) + (y - 1)* < 1}

. Wskaz wszystkie elementy i podzbiory kazdego z nastepujacych zbioréw:

a) {@,{2},{2.{2}}},

b) {N,{N}},

) {@,{{a}}.{2,{2}} {2} {2} n{o.{z}}}.

. Udowodnij, ze dla dowolnych zbioréw A, B, C"

a) (AuB)NC=(A~NC)u(B\C)

b) An(BAC)=(AnB) A (AnO)

. Czy prawda jest, ze dla dowolnych zbioréw A, B zachodzi réwnosé (AN B)u B = A?

. Sprawdz, czy prawda jest, dla dowolnych zbioréw A, B, C, zachodzi réwnowaznosé: (BAC)nA ¢ B, wtedy
i tylko wtedy, gdy BN Cn A2Cn A. Jedli tak, udowodnij, jesli nie — podaj kontrprzyktad.



