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1. Znajdz baze prostopadla formy dwuliniowej
h: R* x R* — R zadanej wzorem

h((x1, z2, 3, 24), (Y1, Y2, Y3, Ya)) =
= 2z1y2 + 222Y1 + 5Taya.

2. () Udowodnij, ze baza A jest prostopadla wzgle-
dem formy dwuliniowej h: V x V — K wtedy i
tylko wtedy, gdy G(h,.A) jest macierza diagonal-
na.

3. Dla kazdej z ponizszych macierzy znalez¢ macierz
diagonalna, ktéra jest do niej kongruentna.
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4. Zmajdz sygnature macierzy
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5. Rozstrzygnij ile jest klas abstrakcji relacji kon-
gruencji na zbiorze symetrycznych macierzy nxn

a) nad R?
b) nad C?
6. (--) Niech
1 01
A=10 2
1 3 ¢
oraz
1 2 0
B=|2 51
1 1 0

Dla jakich ¢ € R macierze A i B sa kongruentne

a) nad R?

b) nad C?

c¢) nad Q7

d) dla ¢t = 3/2 znalezé macierz C taka, ze
CTAC =B

7. Dla formy dwuliniowej h: R? x R3 — R zadanej
wzorem

h((z1, 2, %3), (Y1,Y2,y3)) =

= T1Y1 —21‘13}2 —2$2y1 +2{E2y2 —2:02y3 —2x3y2 —|—31:3y3

znalezé baze R3, ktéra jest ortogonalna wzgle-
dem h i ortonormalna wzgledem standardowego
iloczynu skalarnego.

8. (x) Niech ¢ bedzie forma dwuliniowa nad skon-
czenie wymiarowa przestrzenia V oraz niech
&,¢": V. — V* beda dane jako (¢”(v))(w) =
&(v,w) oraz (€' (v))(w) = £(w,v). Udowodnij, ze
& = (&¢)* (przy standardowym utozsamieniu V
i V*).



