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. (+) Dla ponizszych macierzy rzeczywistych A stwierdzié, czy A jest diagonalizowalna nad R oraz czy jest
diagonalizowalna nad C i jedli tak, znalezé macierz C taka, ze C~'AC jest diagonalna.
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. Wykazaé, ze dla kazdego wielomianu postaci w()\) = (—1)"A"+a,_1 A" "1 +... a1\ +ag o wspétczynnikach
w ciele K istnieje macierz A € M, (K) taka, ze w(\) jest wielomianem charakterystycznym macierzy
A.

. Podaé przyklad macierzy A € May2(Q), ktéra nie jest diagonalizowalna nad Q, ale jest diagonalizowalna
nad R.

. Wykazaé, ze jesli macierz A € M, «,(K) ma n parami réznych wartosci wlasnych, to jest diagonalizowalna
nad K.

. Wykazaé, ze jesli macierz A € M,,x, (K ) ma dokladnie jedna warto$¢ wlasna w K, to jest diagonalizowalna
nad K wtedy i tylko wtedy, gdy jest diagonalna.

. (%) Niech X bedzie macierza odwracalna o kolumnach vy, ...,v,. Niech Y bedzie macierza o kolumnach
va,...,Un,0. Udowodnij, ze macierze A = Y X! oraz B = X~ 'Y maja rzad n — 1 oraz tylko zera jako
wartosci wlasne.



