Geometria z algebrg liniowg I, 2019/2020
¢wiczenia 21.

13 lub 17 grudnia 2019

Zadania

1. (+) Znalezé wspolrzedne formy x1 + x2 + x3 w bazie sprzezonej do bazy (e1 + €2,€1, €2 + €3) przestrzeni
K3, gdzie K jest dowolnym ciatem.

2. (x) Niech V bedzie nieskoniczenie wymiarowa przestrzenia liniowa. Udowodnié, ze V oraz V* nie sg izo-
morficzne.

3. Niech I = [a,b], a < b. Dla kazdego ¢ € I niech ¢.: C(I) — R. bedzie funkcjonatem okreslonym jako
we(f) = f(c). Udowodnié, ze uktad (¢¢)cer jest liniowo niezalezny w przestrzeni C(I)*.

4. Przy powyzszych zalozeniach, udowodnié, ze funkcjonatl

sa(f):/If

5. Niech V' i W beda przestrzeniami liniowymi. Niech ®: L(V,W) — L(W* ,V*) bedzie przeksztalceniem
danym jako ®(p) = ¢*. Udowodnié, ze gdy dimV < oo oraz dim W < oo, to ® jest monomorfizmem, a
zatem jest izomorfizmem.

nie nalezy do podprzestrzeni lin((¢¢)cer)-

6. Udowodnij, ze przeksztalcenie ®: L(V,V) — L(V*,V*) zdefiniowane jak wyze]j jest antyizomorfizmem,
t.j. ®(ao fB) = ®(B) o ®(a), o ile V jest przestrzenig skoficzenie wymiarows.

7. () Niech ¢: K3 — K? bedzie dane jako ¢(z1, s, 73) = (21 + 2,1 — x2). Znalezé p*(2x1 — x2).



