Geometria z algebrg liniowg I, 2019/2020
¢wiczenia 20.

12 lub 13 grudnia 2019

Zadania
1. Udowodnié, ze jesli V = V4 @ Va, to V/V; ~ V5.

2. Niech I bedzie przedziatem oraz (aq, ..., a,) niech bedzie ciagiem réznych punktéw tego przedziatu. Niech
U bedzie podzbiorem przestrzeni C(I) zlozonym z funkcji ciaglych f, ktore sa réwne 0 we wszystkich
punktach aq,...,a,. Udowodnié, ze U jest podprzestrzenia, oraz ze C(I)/U ~ R™.

3. Niech V bedzie podprzestrzenia przestrzeni K|[z] zlozona ze wszystkich wielomianéw podzielnych przez
x — a, gdzie a € K. Udowodnij, ze K[X|/V ~ K.

4. (-) Niech K bedzie dowolnym ciatem. ZnaleZé niezerowy funkcjonat liniowy ¢: K* — K réwny 0 na
podprzestrzeni rozpietej na wektorach (1,1,1,1),(1,0,0,0).

5. () Niech K bedzie dowolnym cialem. Wskazaé bazy sprzezone z nastepujacymi bazami K™:

a) €1+ ¢€2,62,...,En,
b) e1,e1+¢€2,...,61 + €n,
C) 1,61 +€92,61 + €3 +€E3,...,61+ ...+ En.
6. (x) Niech A i B beda macierzami n x n takimi, ze istnieja rézne liczby rzeczywiste to, ..., t, takie, ze

macierze C; = A+t,B,i=0,...,n sa nilpotentne (t.j. CI* = 0). Udowodnij, ze A i B sa nilpotentne.



