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1. Obliczajac granice ciagu sum czeSciowych oblicz sume szeregu:
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e szeregu geometrycznego, czyli Yo jaq”, gdzie a € R, g € (0,1).
Wiadomo, ze suma pierwszych n wyrazéw ciaggu geometrycznego to:
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poniewaz ¢ < 1, to granica tego wyrazenia to %q, czyli: 307 5 aq" = l%q.

2. Udowodnij, ze nastepujace szeregi nie sa zbiezne:
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Ten szereg nie jest zbiezny, poniewaz ciag (-1)" + % nie jest zbiezny do zera. Nie jest nawet w ogdle
zbiezny.
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Ten szereg nie jest zbiezny, bowiem limy, o 777 =1 # 0.
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an = 7 —arcsin 5", poniewaz lim, e 5.7 = % oraz arcsin jest ciggly funkcja, to lim,, e arcsin 5= =
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arcsin 5 = . A zatem lim,, o a, = § - & = {5 > 0, a zatem badany szereg nie jest zbiezny.
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Oszacujmy sumy czesciowe postaci Son. Zauwazmy, ze: Sgn+1 = Son +ﬁ+. . .+2n% > Sgn+2"-2n% = Son +%.

A zatem Son > S1 + 7, czyli ciag sum czeSciowych jest rozbiezny, a zatem szereg nie jest zbiezny.

3. Korzystajac z kryterium poréwnawczego wykaz, ze zbiezny jest szereg . ; #
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Zauwazmy, ze 0 < =5 < Ty M2 2. Natomiast szereg Yo o ﬁ jest zbiezny, bowiem Y o, ﬁ =
Yo m, ktorego zbieznosé juz udowodnilidmy.



Oblicz sume tego

4. Korzystajac z kryterium poréwnawczego wykaz, ze zbiezny jest szereg Y.~ m.

szeregu.
Rzeczywiscie m < o5, wige szereg jest zbiezny. Sprawdzmy, jaka ma sume. Zauwazmy, ze n?+4n+3 =
(n+1)(n+3), a zatem ———s = (n+1)1(n+3) = 31— 3. A zatem:
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A zatem: Y2 o = 2.

5. Na podstawie kryterium d’Alemberta zbadaj zbiezno$¢ szeregéw:
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a zatem na mocy kryterium d’Alemberta, szereg jest zbiezny.
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a zatem na mocy kryterium d’Alemberta, szereg jest zbiezny.



