Analiza matematyczna, 2016/2017
¢wiczenia 10.

16 grudnia 2016

1. Niech a,, = (n—-2)m, n > 3.

a) Udowodnij, korzystajac z zasady indukcji matematycznej, ze suma katéw w dowolnym n-kacie wynosi
Q. (m=180°)

b) Niech
A= {Cosan:neN,nZ?)}.
n

Oblicz inf A oraz sup A. Odpowiedz uzasadnij.
¢) Oblicz:
2 _ i (2
lim 4n® — nsin(az)
noeo  Hn2+ Yn

2. Niech funkcja f bedzie zadana nastepujaco:

e3e+3 dla z € (=00, 0]
(1+2)*  dlaze(0,3]
f(x) =

x2

3—13 dla x € (3,00)

€T —

a) Zbada¢ ciagtos¢ funkcji f. Odpowiedz uzasadnic.

=3

Korzystajac z wlasnosci Darboux, udowodnié, ze funkcja f ma pierwiastek w przedziale (8,9).

)
)

¢) Znalezé asymptoty (pionowe, poziome, ukosne) funkeji f. OdpowiedZ uzasadnié.
)

o,

Obliczy¢ f'(x) dla x € (—00,0), z € (0,3) oraz x € (3,00). Sprawdzi¢, czy f jest rézniczkowalna w
punkcie x = 0 oraz 3. Odpowiedz uzasadnic.

e) Znalezé przedzialy monotonicznosci oraz ekstrema lokalne funkeji f.
f) Obliczyé réwnanie prostej stycznej do f w punkcie x = —1.

g) Korzystajac z reguly de 'Hospitala oblicz:
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