A.

Dla wielomianu W (z) = Y"}_, axa”, gdzie a, = 1, wielomian lustrzany definiujemy jako
Wh(z) =30 yara™".

Udowodnij, ze W (z) = I1;(1 — \iz)ki & WE(z) = IL;(x — \)k.

B.

Rozwigz réwnania:

a) ap, = 2a,_1 + a,_o+ 1, gdzie ag = 1, a7 = 3.

) @ = 3a,_1 + 4an_o+ [n > 0],

) ap = —ap_1 + 8an_o + 12a,,_3, gdzie ag = 1,a; = 1, a9 = 17,
) Qpyo = Dapy1 — 6a, —4-2" + 2, gdzie ag = 1,47 = 5,

e) ap = ap_1+ 2b,_1, by = ap_1 — b1, gdzie ag = 1,by = 2.
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C.

Niech b,, bedzie liczba sposobéw zapisania n jako sumy poteg 2, przy czym kazda potega
moze wystapi¢ co najwyzej 2 razy (np. 6 = 22 4 2! = 22 4+ 20 4+ 29 czyli b = 3) oraz
by = 1.

Pokaz, ze zachodzi zaleznos¢

B(x) = B(2?)(1 + = + 2?), gdzie B(z) jest funkcja tworzaca ciagu b,,.

D.
Niech a, oznacza liczbe funkcji niemalejacych f : {1,...,n} — {1,...,n} takich, ze
f(i) < dla kazdego i. ZnajdZ zwarty wzér na a, bez uzycia funkcji tworzacych.



